ف ھر 


اوا لایر 
ن ای رار 


اما راب لاب ۲۰۲١‏ 


ه مجمو عة الأعداد الغير نسبية 

ه مجموعة الأعداد الحقيقية 

ه الفترات - العمليلت على الفترات 
ه العمليات على الأعداد الحقيقية 


٠‏ العمليات على الجذور التكعيبية 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۱) منتری توميه لرياضیات / عاول إووار 
الوحدة الأولى : الاعداد الحقيقية 


الحذر الترربيعى للعدد النسى الموحب ١‏ هو العدد الذى مربعه يساوى ‏ 


تعريف + 
® 


* الرمز "١‏ =[ يعنى الجذر التربيعى الموجب للعدد النسبى الموجب ‏ 

* الرمز - = يعنى الجذر التربيعى السالب للعدد النسبى الموجب ٠‏ 

× /إصفر = صفرا * اعدد سالب (لیس له معنى ) 

* الجذر التربيعى للعدد النسبى ٠١‏ =+ ەه 

* الجذرين التربيعين للعذد النسبى ٤۹‏ = + ۷ 

* إذا كان عدد نسبى مرابعكامل فان الجذرين التربيعيين للعدد ٠‏ کلا منھما عددا نسبیا 
وكلا منهما معكوس جمعى للجذرالاخر 

* مجموعة حل المعادلة س" = ل هى [م»- ٠‏ ) 


* مجموعة حل المعادلة س" + 4 =4 يساوى مض ( لانه لا يوجد جذر تربيعى للعدد )٤-‏ 


PV < PoE PoP < pap + 


+ ر =+ ۰( = 
* ۹+ 1=( ده ولایساوی 6٨۴‏ = ۷ (فهذا خطاً) 
آ2“ ۲° ° 
٭ إل ساراس س 
Fel‏ ك 
مللاحظة هامة 
مثذاال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
O‏ © س - ٣‏ 
© فان س - ۲ = ۰ أو س + ۳= ۰ س فان س (س ۳ )= ۰ 
س = ۲ » س = ۔٣‏ س = ٠۰‏ > س = ۳ 


{Tc} =2. {Tc} =2. 


(لأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۲) نتری تومیه (لریاضیات / أ عاول إووار 


التمرين الأول: أكمل كلا مما ياتى 
)١‏ الجذر التربيعى للعدد ۳٠١‏ = بينما الجذر التربيعى للعدد ٠٠٠١‏ = 


.... =١ بينما الجذرين التربيعيين للعدد؛ ؛‎ ..... = ۸١ الجذرين التربيعيين للعدد‎ )١ 
® 
- ۲١ بينم الجذرين التربيعيين للعدد‎ ........ = ٠ _ الجذراين التربيعيين للعدد‎ ) 
٩۹ 
=) 
ڪڪ‎ ٤ + (° 
= + C 


۳) مجموعة حل المعادلة س" ۹= . 

٠. =۹ + مجموعة حل المعادلة س"‎ )٤ 

°) مجموعة حل المعادلة س" - س = ٠.‏ 

4..٠.. مجموعة حل المعادلة س" = ۲س هى‎ )٠١ 
٠. =١ + ' مجموعة حل المعادلة س‎ )۷ 


۸) مجموعة حل المعادلة س" + س = ٠‏ 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۳) سنتری تومیه (لریاضیات / عاول إوو(ر 
التمرين الثانى: أكمل العبارات الاتية 
)١(‏ المعكوس الجمعى للعدد ۲٠١١‏ 


® 


)٤(‏ إذآکان__ اس = ؛ فإن 


)٥(‏ إذا کان بش + ۱ = ۳ فان 
® 


(۷) إذا کان 
(۸) إذا کان 


() اذا کان 


مذاال : أوجد مجموعة الحل لكلا من الملشادلات الاتية 
© س'= CNS ۲١‏ 
اال 
© بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 0س '= ٠°‏ +۳ 
س = ۲٣‏ =+ ه٥‏ 
=e‏ <=( 


مثا ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س" =١‏ ۰ © + سل 
اک 
© س'=۱ © بضرب الطرفین ×( لہ س' = ٦٤‏ 
س =۱ =+ ۱ س = ٦٤‏ =+ ۸ 
Sm 2 (e aE‏ 


الأعرلو القيقية / الصف (لثانی (اعر(وى / الفصل (لأول )٤( ٠۰۲۰‏ سنترى توميه (لرياضيات / أ عاول إووار 
مذ٣‏ ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س + ۸= ٣۳‏ 


&_ _ 
س" = 3۳۳ ۸= ۲۰ 


° ۲ = س‎ 
(oe P= 


® 
مذ؛ ال : أوجد مجمو عاة,الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© ۲س' کہ ١ے‏ © س" ۔ ٥٩۹۱‏ 
@ ° 
الحفل 
۲ س ّ ˆ = ٠ =1 ٥۹٩‏ 
e 8 0‏ @ © س 


1» = 


© ¥7 
= ۰.۰ س=‎ e FS = س‎ 


۲ ° 
= ەل × س ص 
س ۳ 


> 
(=e 2 Ea 00-F ee 


مثذه ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س +۱= ۲۱ +٣۹‏ =۱ 
۷ 


٥٦ =۳ س = ۱= چ۹‎ © 
۱۹٩ = × ٤ س‎ 

س = ٤‏ =+ س ۱۹۹=+ ۱۳ 

(IFN SE co TY= E 
تمرين أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية‎ 

(۱) س" = ۱۸ (۲) س" +۲ = ۱۸ (۳) اس +۱ = ۷٣‏ 
)٤(‏ س" = ۷١‏ (*) س' ۳= )٦( ٣۲‏ ۴س" ۱= ۲۹۹ 


۲۱ =۱ + س"‎ )٩( ۰. = ١ س"‎ )۸( ۲١ = س٤‎ )۷( 


عرو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (°) منتری توميه لرياضيات / ١‏ عاول إووار 


الجذر التكعيبى لعدد نسبى ٠‏ هو العدد الذی مکعبه يساوی 


۲۷ = ")۳( لان‎ ۳ VV ۸ =") ۲( لان‎ any. 

۲ - =" )۳-( لان‎ ۳= VV ۸ - =") لان‎ E1 
p= TV - = 

لاحظان ۷ ے۷٣‏ ا فمثاہ ٦۴٥۷-٦۳۹‏ -۔ہ 


تمرين(١)‏ : أكمل العباراتالاتية 


TEV VY ( 
eV ” (9 = °) 
VY -¥ (°) 
Vx 
= + TEV) 
.... ۸١ المعكوس الضربى للعدد‎ Oa ٠١١-۷ المعكوس الجمعى للعدد‎ )١( 


. (لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٦(‏ منتری تومیه (لریاضیات / أ عاول وور 
مذاال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س٣۱۲۰‏ 0 س سک : 
الحل 
© بأخذالجذر التكعيبى للطرفين © بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 
3 ده EE‏ 
{j= gf {FE EF‏ 
جهو عة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س + ۸ © س" 4= .۰ 
>< الل 


وھ ارا ا © بأخذ الجذر التكعيبى للطرفين 


س" = - ۸ س = ٥4٤‏ سے س" = ۲۷ 
۳ 


س = ۸ ¥ © س = ۲۷۷ د۳ 


{T= > EE 
مذ" ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعاقلاث الاتية‎ 
0ش ك‎ ٤4١۱+ س‎ © 
الل‎ 
۰ =+ 4۷ =" س‎ © ٤= ۱-٤١ = س‎ @©( 
e ا ا‎ 
٣ ۳ 
ہ٥‎ = ۱٣٣١٣١ = س‎ 
1° XE 
ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية‎ ٤؛نم‎ 


© + س" =۳ 


© بضرب الطرفين × ۲ 
س" = ۳۲ × ۲= ٦٤‏ 
٤‏ =4 


(لژعراو القيقیة / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۷) سنتری توميه (لرياضیات / أ عاول إووار 


مثه ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© س" (س"- ۱ )= ۰ 


2 = 0 


. 
سا٤‏ +۲ > س = \-۹ =- 


»® 
ف ¢‘ 1-T- Y= E‏ 
د ع الكل لكلا من المعادلات الاتية 


© (س' +۹)( س" )= .۰ 


CS‏ ال ةل 
© س +۹= ۰ ST E‏ @ س ( س" ٥س ٦+‏ ) = ۰ 
س" = ٩‏ س" = ۸ @s‏ س ( س - ۲ ) ( س - ۳ ) = ۰ 
۳ 
مرقوضص س= ۸۷ =۲ س=. س =۲ س ٣=‏ 
(Tene (=e‏ 
مث۷ال : أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتبة 
KT‏ 


© س ( س" -۱) (س "+ )۱۲١‏ = ۰ 
الحدل © 

(©) س= ٠‏ س =١‏ ۰ س +۲۹ ۱= © س ' ٣‏ س = .۰ 
۲٥"‏ ۱ س( اس ٤‏ ) = ۰ 


س" =۱ 
۳ 
س= ۰ س=؟۲ س۲ 


٥= س‎ 
fT ۰ = مع‎ 


س=+۱ 
foc \-(\ (= Eo‏ 


(لأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۸) منتری توميه (لرياضیات / أ عاول إووار 
مث١ال‏ : أحسب قيمة كلا مما يأتى 


۹ ۷ ET. yo 
Tl @ a | © لچ‎ © 
۱۱ ° N 
1 


لخ 


تمارير 


® 
أوجد مجمو عة الحل لكلا من المعادلات الانخة 
E‏ س ' - ۱ )( س" +۸) = ۰ 


CFO EE wO) ۰ =۸+ س"‎ )( 

۰ = )۱۲١ س =۷) (س'-‎ ( )٤( ۰. = ۲١۰ س"‎ )۳( 

= ) ۱۰۰۰ س۱ س )( س"‎ )۱١( ٠ = ٤١ س"‎ )٤( 

(°) س" ۱= )۱١( ۲٣‏ س" ((س ۳ ۲۹)( س" + ۲۷ ) = ۰ 
(7) س" +۲ = ٦٦‏ (۱۷) س" ( ۳س ۱۲ )( س" ۲۱١‏ ) = ۰ 
(۷) اس" ۱۲١‏ = ۰ (۱۸) س ( ۲س'- ٥٤‏ = ۰ 
Ee‏ (۱۹) ( س' - س )س ل پس ) = ۰ 
)٩(‏ س" + ۱= ٥ه‏ (۰) س ( ٣ ٣۰۰۰‏ ین ) = ۰ 

۰ = ) ۳٤۳+ (س' - س ) ( س‎ )۲۱( ۲ + "س٤‎ )۱١۰( 


٥ )۱۱(‏ س"- ۱ (۲) ( ۳س" - ۷9 )( س" ٤١‏ ) = ۰ 


(لأعرلو (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / الفصل الأول ۲۰۲۰ )٩(‏ سنترى توميه (لرياضيات / أ عاول إووار 


محموعة الاأعداد الغير نسبية 
يوجد كثير من الاعداد التى لا يمكن وضعها على الصورة س مثل 
)١(‏ الجخكالتر ية للاعداد التى ليست مربع كامل ڪڪ 
oV coAV <c VV cT col. cT< TV‏ 
(۲) الجذور التكعيبية للاعداد التى ليست مكعب كامل 
coe AV eV cco cee TV‏ وهکذا 
(۳) النسبية التقريبية ط 
هذه الاعداد كلاج جك وعقهلاعداد الغير نسبية والتى يرمز لها بالرمز رہ' 
لاحظ أن 
[ا] n‏ =¢ 44 
[۳] کل عدد غیر نسبی بنخصر بین |عددین نسبیین 


٣< ولهذا فان“ ۲ < اه‎ ٩< ٥< ٤ فمثلا‎ 
r O 


التمرين الأول : ضع خط تحت الأعداد الغير نسبية ودائرة حول الأعداد النسبية 
AV < “V‏ « کک <۹ <۲0 ¢ o‏ و 
۷ 


التمرين الثانى : أكمل العبارات الاتية 
٩4<۷ < ۶ )1(‏ فان 


{>F >4 (( 


الأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الول )۱١( ٠۰۲۰‏ منتری تومیه (لریاضیات / ۲ عاول إوو(ار 
متاال: أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 

© س" ۱= ٤‏ © س" ۲= ٥ہ‏ 

ك الححسل 

سا؛ +۱ = ه © س" = += ۷ 


۷۷ س =4 اه نن‎ 
(VF = ee (RD ¢ 


منشاالل: أوجد 0 هة الحل لكلا من المعادلات الاتية 


© س + ۳= ۱۰ 6 س ' ےک 
> حل 
© س'= .۷-۲۱ © © س = =۱+٤‏ هہ 
۳ 
(oV =e E‏ 
منش"٣ال:‏ أوجد مجموعة الحل لكلا من المعادلات الاتية 
© ۲س" + ۱= ۷ © شش" +۲ = ۱٤‏ 
اقل 
XS‏ 
REENT O‏ 1 = 1 
N +‏ 


N 


سس = ا 
(MI =eee‏ 


ابچ جدېد ذاگرولي علی موقعا ۴ 
https://www.zakrooly.com‏ $ 


(لأعر(و لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (۱۱) نتری تومیه (لریاضیات / أ عاول إووار 


محموعة الأعداد الحقيقية 
مجموعةالأعداد الحقيقية هى المجموعة الناتجة من أتحاد مجموعة الأعداد النسبية 
ومجم ۋق لا ادالغير نسبية 
ع = ں3 
لاحظ أن : ط داص 5 رہ د ع 
> 
A0‏ ` 
> 
+ - 
CUE EO)‏ 
(۳) ع" = س :س 3ع4س> ٠‏ 
)٤(‏ ع = س :س 2ع ١<‏ ) 
)١(‏ مجموعة الاعداد الحقيقية غرا اک = ے, ں[٠)‏ = }س : س 3ع س > ١‏ ] 
)١(‏ مجموعة الاعداد الحقيقية غير الموجبة دع ل إ١‏ = س : س3ع »س ١<‏ 
(۷) كل عدد حقيقى تمثله نقطة وحيدة على خط الأعداد 
)۸( الاعداد الحقيقية المتساوية تمتلها نقطة وحيدة على خط الاعداد 
)٩(‏ کل عدد غیر نسبی تنحصر قیمته بین عددین نسښیین 


التمرين الأول : أكمل مكان النقط بوضع [ > ¢ = 2[ 


(۳۷ -°۷( )۱۱( 
(٥ -۳۴۷( )۳( 


1" 34 3 
(لاعراو القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / الفصل الأول ۲۰۲۰ )۱١(‏ منتری توجيه الرياضیات / أ عاول إووار 
مثشاال : رتب الأعداد الاتية ترتيباً تنازلياً 
That ga 4 TE Oks Fol‏ 
۵ الل 
٤‏ ۳ 
الأعدا3الموجبة > ۸ > صفر 
الأعدادا السالبة V۷ - > ۸ ١‏ 
الترتيب التناز ههه ١۷‏ > ۸۷ > صفر > ۸-١‏ > ۷۷ 
مثا ال : رتب الاعداد الأتية ترتيباً تصاعديا 


ID CCAS O 


۵ الحسل 
٤ء‏ ۳ 
الأعداد السالبة ٠٠١-1١‏ < ل٤‏ 


> 
الأعداد الموجبة ١۷1 < ٠١1١‏ < اه۲ 


o م‎ 
ol > ۱V۷] > ۱1< ٤4)54 *-]| الترتيب التصاعدى هو‎ 


التمرين الثانى : أكمل الجدول الاتى 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ (۱۳) نتری تومیه (لریاضیات / أ عاول وور 
س 
الفتشرات 
الفترات المحددة 


الفترة المغلقة[ | › ب ] الفترة المفتوحة  ]‏ »ب [ 
® 
[ + ب ]=س: س 3ح ۰ < س < ب) ]بپ [=ۆوس:س 3ح < س <ب) 


ب ۱ 
?2 ›ب]› بپ 3| ›بپ] [P}‏ ب1‘ Jo‘ [PY‏ 
= 


@ 
الفترات النضفت”مفتوحة ( النصف مغلقة ) 
[4e1 > 1+٤1‏ 
[ ٤ب‏ [= وس :س 3 ح | حم < ب ) ]۱ ۰ ب ]= زس : س 3ح؛ < س حب ] 


گ چ سڪ ے 


ب 
ب3 [ءب[ > دام با[# أب 3](›ب] › 2[ با] 


تانيا : الفترات الغير محددة 
فترة نصف مغلقة [ › ه [ فترة مفتوحة  ]‏ › ه [ 
[ > [= إس: س 3 ج › س > ) ] ' 0۰ ]= وین : س 3 ج › س > 8 


۱ ۱ 
DED Jo‘? 2? 


فترة نصف مغلقة ] - ه٠‏ !] فترةمقتوخة ]-ه› [ 


] - 0 › ]=ۈس: س 3 ج › س < 8 ] - 0 ۰ م [ =و س :س3 ج »س < 


م کے ال کے 
١ ١‏ 
J] <o-[P} [P<o-[ 2F‏ 


. (لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ ٤(‏ ۱) نتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 
لاحظ أن: 

[ ٠٠ه‎ - ] مجموعة الاعداد الحقيقية يمكن التعبير عنها على الصورة‎ )١( 

( ك الاعاد الحقيقية النوجبه +=[ °< 0[ 

(۳) كك جه الاعداد الحقيقية السالبة ج =] - مء °[ 


]o0<°* [ = مجموعةالاغداد الحقيقية غير السالبة‎ )٤( 


] ٠ مجموعة الإعداد الحقيقية غير الموجبة = ] -ه›‎ )١( 
> 


مث اال أكتب على ضؤارة فترة كلا من المجموعات الاتية 
© س= إس: س €3 < س < )٥‏ © ص = اس: س 3ح۰ ۳ < س <۷ ؟ 
الح ل 


0ص =|[ ۷۰۲ ]| 


۷ 


مثاال: أكتب على صورة فترة كلا من المجموعات الاتية 
© ن = س : س 3ح ۲۰ < س ١<‏ © هھ = س :س 3ح ۳۰ < س< ۷ 


الخل 
© هھ=]["؛Y][‏ 


مت-ال: أكتب على صورة فترة كلا من المجموعات الاتية 
© و = }س :س 3دح»› س ٥<‏ © ش ج س۹س 2ح ۰ س <۷ ؟ 
الخ 


©@و=][-<*] © ش =]- ۷ ]| 


| ` EE n Î 
منتری تومیه الریاضیات / ۲ عاول إووار‎ )۱١( ۲۰۲۰ الأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (الفصل الأول‎ 

مث٤-ال:‏ أكتب على صورة فترة كلا من المجموعات الاتية 

([) ف = س : س 3ح ›س ١٥>‏ ؟ © ق = س : س3ح› س >۷!؟ 


الا 
> 


© ف »| © ق=[۰» ]| 
وى ے 


۷ ° 


ےالعملیات على الفترات 


الاتحاد: إ١‏ ل ب - جميعالعناصر الموجودة فى المجموعتين 
° - 
[u] ° ۰ [1 )(‏ ۰-81۹ ت 
٩ © „¥‏ _۳ 
٠ ۹۳-۱1۹۰۳-1 ٤٠۰۰ ])۳(‏ ڪھ ے 
٤ >‏ 1 


a0 - 
6 


® 
€3] o0<o-[=] 0< [U] <0 - [() 


OO 


[¥<]-t= [0< [U] <o -[ (¢) 


التقاطع  :‏ م ب = جميع العناصر المشتركة بين الملجمؤعتين 
> 

]°*۰“1]=]°°1[] N] ° ۰-1 )1( 

1“‘“‘‘[=]+-Inl °“* [() 


Vel SRF ESE) 


O= [<°] 8 ] ۰ "-[ )*( 


(لأعر(و القيقية / لصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )۱١(‏ منتری تومیه لریاضیات / ١‏ عاول إووار 


الفرق: ١‏ - ب = جميع العناصر الموجودة فى ' وغير موجودة فى ب 
© 


-۲ 
[١٠١١-[|=[٠۹۰١١[-]١۰۲-[)١(‏ ,فو ڪڪ ے 
٩‏ ۱ 
ل = ج جميع العناصر الموجودة فى ب وغير موجودة فى ! 
()[-" “° - [ ۱ ۹ |= ]° <°[ 
ملاحظة هامة» بء ب ل 


O=14 1°“ [ () 


۲- 


۷ ٤ > 
> 
س‎ [<o f=] [-| ¥< -[(6) 


ے 


: لاحظ أن‎ 
© ¥7 
]*›T][={}—-[° “| )١( 
3° ={°}-[° 1| 
]°<‘'[={°-—- [°< 1| 
1" 1=} U1"<1-1 () 
1-1 = {¥} U1 ۳۱-1 


[<1-J] =£ <+ 1-۲ U] " «1= [ 


11 -=[1› -]-] ١۰ -[ (۳) 
!۱11=[ ۱ ۲-[- ] ١۰ -[ 
IT-1= [۱1< 1-[ - [١<+ 1= [ 


TSE, EET IAF, O 


Ea | 

(لاعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / الفصل الا ول ۲۰۲۰ (۱۷) منترى توجيه الرياضيات / أ عاول إووار 
مکے اال ۽ ذا کانت س د ٦۔٣‏ 4 [ ۰ ص = [-۱ © [ فأوجد مستعينا بخط الاعداد 

( )فن لاضن (0 ف (۲) س - ص )٤(‏ ص - س 


(۱) س ل ص =[ ۰ ۲ [ں [-۱ ]٥۰۲-[ =] ٥۰‏ 
® 

(۲) س م ص = 1 RRR‏ ۰ ° ]= [-1 1'۰ 

E 

] ٥ ۰ ۲] = ] ٩ ص س = ]۲ ا9 ے۱‎ )٤( 


مث اال : إذا كانت س = ١-[‏ » ۷ [# ض٢١‏ > ؛ [ مثلهما على خط الاعداد ثم أوجد 


(1) س لاص (۲) س م ص () س - ص )٤(‏ ص - س 


(۱) س ل ص = [-۱ ۰ ۷ [ل ]۱ ١‏ ؛ [=[-اR‏ 
n 0 (‏ صض =1 >< eS e O‏ 
(۳) س - ص =[-۱ ۰ ۷ [- ]۱ ۰[ =][-1۰1 U]‏ [ ° * 0 


| = ص - س‎ )٤( 


E a E |‏ 
(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۱۸) منتری تومیه (لریاضیات / أ عاول إووار 
ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ج ڪڪ 
مث ٣ال‏ : إذا كانت س = ]- ۰٠٥‏ ۳ ] > ص = ١ ٠ ١[‏ [ مثلهما على خط الاعداد ثم أوجد 


() س لاص (۲) س م ص رشهن )٤(‏ ص - س 


(۱) س U‏ ص =]- ۲۰٥‏ ] ل |۱ o»‏ |=]- >0 [=چ 
® 


(۲) س ٣‏ ص ۲۰ ] ]ا o۰‏ [= [۲۰۱] 
® 
() س - ص =| - NRK‏ 0۰ ] =]-1<0] 


[] ص - س = [۱ ۰ 60[ ]ی م ] = ]۳ ۰ م‎ )٤( 
ee E +++ 
مثلهما على خط الاعداد ثم أوجد‎ [ ٠ ١] = ص‎ ك](١‎ › ٤٠-[ = ال : إذا كانت س‎ ٤؛ثم‎ 
5 


(۱) س لاص ()٭ علاے ((۳)س-ص )٤(‏ ص- س 


(1) س ل ص =[- 1۰4 ] ]۱ °۰ 1= 


(۲) س م ص = [- ؛ ۰ ] 0 ]۱ °۰ [= م0 


(۳) س - ص =[ - ٤‏ <۱1[-[\ >°[ =][- 1°[ 


(4) ص - س = ]۰۱ °[-[- ۱٤‏ ]=]°۰۱] 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۱۹) منتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 


تمارین على الفترات 

١ [‏ ] اكت كلا من المجموعات الاتية على صورة فترة ومتلها على خط الاعداد 
(۱) اس :س دح۱-۰<س<۷) (1) ش = س :س دح ›س ٤۷<‏ 
() ب ع کج د ۳-۰ < س ۲١<‏ (۷) ص = س :س دح › س > ° 
(۳) ج = سن :س( ح۱۰ <س <° | (۸) م = س :س‌دحج»›س <۷ 
)٤(‏ د = س :سل دح ۷-۰ < س )٩( | ٤<‏ ن =[ س:س‌دح»س>!) 
)٥(‏ س = زس ا < س < ۷ ) (۰) هدس :س دج ؛ سه ] 
(1۱) ع = وس :س7 eo‏ )11( €+ 

(۱۳) غ = س :س دج >٣‏ س) (“) ج 

! ۱ > س : س د ڭ >۹ س‎ ١ = ف‎ )۱١( 


)۱١(‏ ق = س : س د ح ۱-۰ کس > د۷ 


O E 
اكتب بطريقة الصفة المميزة كلا من الفترات الاتية ومثلها على خط الاعداد‎ ] ٠ [ 
1 IO) 1۸۰] () 17+10) 
]*<-[(7) م[‎ [ )°( 1 *-) 
+€ )( [10 -])۸( [0< °-] (۷) 


emn e kkkkkkkÃAk- 


[۳ ] إذا كانت س = ٤-[‏ » ] »ص =[ ٠٠١‏ ۷ ] أواجذ مستعيناً بخط الاعداد كلا من 
(۱) س لاص (۲)س مص () س ص )٤(‏ ص-س 
٤ [‏ ] إذا كانت س = ]٦ › ٠]‏ > ص = [ ٩-‏ ۰ ۳ ] أوجد مستعيناً بخطالآعداد كلا من 


(1) سل ص (۲) س م ص (۳) س - ص )٤(‏ ص - س 


[* ] !ذا كانت س = ]١ › ٤-[‏ > ص = [ ١ ٠ ١‏ [أوجد مستعيناً بخط الاعداد كلا من 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ ( ۰ ؟) سنتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 
(1) س لاص (۲) س م ص (۲) س - ص )٤(‏ ص - س 


٦[‏ ] إذا كانت س = ٤-[‏ < 00[ ص = | - ©۰[ أوجد مستعيناً بخط الاعداد كلا من 


() میرن ص (1)س ص (۳)س-ص )٤(‏ ص۔-س 


[۷ ] اذا كانت سل =[ م[ »ص = [- ٠٠٠١‏ [ أوجد مستعيناً بخط الاعداد كلا من 
)١(‏ س ل صي (۲) س م ص (۲) س - ص )٤(‏ ص - س 
[۸ ] إذا كانت س =[ ٤-[‏ 0ه[ _ › ص = [- [٠٠١‏ أوجد مستعيناً بخط الاعداد كلا من 
(۱) س لا ص RY‏ (۳) س - ص )٤(‏ ص - س 
٩|‏ ] !ذا كانت س = ٤[‏ €1 ص = []- "٠١9‏ [] أوجد مستعيناً بخط الاعداد كلا من 
ر © 


(۱) س لص )س ص /(۳)س-ص )٤(‏ ص -س 
® 
O‏ 


٠١[‏ ] أوجد مستعينا بخط الأعداد كلا مما ياتى 
Ry +€ (°) Ie IUIEE TIO)‏ - < ° [ 
=I SPIN JF e-lUL TTI)‏ 
CQO) JCEM TID‏ ]-°‘< "[ 
)ئ(]-1]*<‘T[U['‘1 “IR SO‏ + 1 
l< NK ('") ee ETI‏ - ° °[ 
Sx ¥" - 1 (° ITIL EID‏ 


] 0<*[-[]0 ۰۲] (°) [FEU 


]o‘T[-[]o<‘ °] (7) ]Y““-[]Nn[" ‘1 [(%) 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ (۱؟) منتری تومیه (لریاضیات / عاول إووار 


حل متباينة الدرجة الاولى فى متغير واحد 
خواص التباين 
الائ ثلاث أعداد حقيقية ‏ › ب › ج 
٠‏ إذا كان <رب فإن ‏ + ج <ب +ج [سواء أكانت ج موجبة أو سالبة ] 
إذا كان( "< ب فان ١‏ ج < بج [ إذا كانت ج > ٠‏ موجبة ] 


إذا كان (حبفان إ ج > ب ج [ إذا كانت ج < ٠‏ سالبة ] 


مثا-ال : أوجد فى ح مج وة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة (@ س >۳ Fêl O‏ 
> الجحل 
© س > ۱+۳ 0© س >-۱ 
س > ٤‏ س > ۲ 
]ocT]= E. < e os‏ 
مث ال : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة ([) س - ۲ < ۷ ©( N‏ 
السالل 
© س < ۲+۷ © - 0 
س < ٩‏ س .< ٥‏ 
Beg ]1<o-[=2.f‏ °[ 
مث٣‏ ال : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتيةاوأكتبجمجموعة الحل على 
صورة فترة (@) ۲-١‏ س SRF -۱ O ١١>‏ 
الل 
(©) -س > °١١‏ © ٣س‏ < ۱-۱۳ 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانى (إعراوى / الفصل (لأرل ۰۲۰ (۲؟) منتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 
-س > “٦‏ بالقسمة + ۲ - ٣‏ س < ١٠۲‏ بالقسمة +" 
س < ۔٣‏ س < - ٤‏ 
]f-<o-[=E2. ]T-<o-[= 2. <‏ 
مث؛٤‏ ال :واج فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
طوں فقتل (@) ۲س +۳ > ۱۱ © "س۴۲ 
الحل 
© اس > ۱١‏ 8 © س < ۲+۱۳ 


1س > ۸ بالقىتة +4 ۳س < ٠١‏ بالقسة +" 

س > ٤‏ س < ه٥‏ 

© c00 - = 2 00 <“ ا 2 > ؟‎ 
1 [= 2. »1o<4[=2. 


مثه ال : أوجد فى ح مجموعة الگلالكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة ([) ۲س - اجس ٣‏ © س +۱ > س + ۱۳ 
E0‏ 
© ۲س -س < ۱+۳ © س - س > ۱-۱۳ 
س < ٣+ ۱۲ > ٤‏ سے س> ٦‏ 
Jo‘ [= E. ]‘<o-[=E.‏ 


مث" ال : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتبابناثهالاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة © ۲س۳ > ۱۲ -س | پ@ ۹ش - ۱۲ < س 
اخ 
© ۰س س ۱۲ 
٤س‏ < ۲ 


۲ < س‎ 
[T<o-[=E. 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (۳؟) سنتری تومیه (لریاضیات / أ عاول وور 
س 
مث۷ال : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة (@) gg ٠١<١ا-س< ٠١‏ ۳<س+ا١<١١ا‏ 
الل 
= 
© ۰ < + © ۳ - ۱< ۲س < ۱-۱ 


٥ه‎ < :د اي١۱ <س‎ ٠١ < س < 1 ۲< اس‎ < ٦ 


[o =f < IY PBI=e 
® 


مثا ال : أوجد فئ ج جموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فتر ة3( < س < ۲ © ۲> +> 
الخ 
® 
© ۳< س+۱<٦‏ بالظارب»× ۲ © ۱-۴ < <۱۷ 
> 


۴ ۱ <س < ٣ ۱1-٦‏ یح لك <“ ۲x‏ 
س < ۲ 


< س < ه٥‏ ؟ < س < ۱۲ 


]1T<‘‘f[=E2. ]°‘'[=E. 


من۹-ال : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات«الاتية وأكتب مجموعة الحل على 

صورة فترة (@) ۷ < ۲-۳ س ١١<‏ © س ٤+‏ < ۳س +۲ < س ٠۱۰+‏ 
اللا > 

© ۳-۷ <-۲س<۳-۱ © بطراح س ٤‏ < ۲س +۲ <۱۰ 


E o ET س <۸ + س‎ ۲ - < ۶ 


- ۲ > س ٤->‏ ۲< ۲س <۸ + کے۱ < س < ٤‏ 


1% [=e o t]-t= Ef 


| 34 4 
الأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ ٤(‏ ؟) منتری تومیه الریاضیات / أ عاول إووار 
صصص صصص ص صصص ڪڪ جڪ ۾ ۾ ۾ ڪڪ ڪڪ جص ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ ڪڪ حجحصحصحصحجحصحصضصصڪص 

مذ٠‏ ١ال‏ : أوجد فى ح مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية وأكتب مجموعة الحل على 
صورة فترة ([@) ٤‏ - س < ۲س+۱ < ۱۳-س Og‏ -۲س+۲ < ۰< ۲س +۱۰ 


۵ الل 


© باضافق[پس للاطراف الثلاثة © بأضافة ٠+‏ س للاطراف الثلاثة 


۶ < ٣س‏ ۱۳ < ۱۳ 1 < ۲ س< ۱۰ + 
۶ - ۱< ٣س<‏ ۱-۹۳ | < س< ° 


® 
٤ سے ا<س<‎ ا+t‎ ۱١ < س٣‎ <٣ 


1=. ) 


تطارین على المتباینات فی ح 

السؤال الأول : أكمل العبارااتاالاتية 

< فان س‎ ٣ > س‎ - ١۷ إذا كانتت‎ )١( 

(۲) إذا كانت س 3 [ ۰۳ ٥‏ ] فال اس د 

(۳( إذا كانت س 3 [ ۲ ۰ ٦‏ ] فان س ١+‏ د 

)٤(‏ إذا كانت س 3 [ ٥۰۳‏ ] فإن س' د 

] إذا کانت ۔٥ < س < ۳ حیث س د ح فان .س د2‎ )٥( 

A ..... 3 فإن س"‎ ] ٤ ۰ ۳-[ 3 إذا كانت س‎ )١( 
فإن اس د‎ ] ۹۰٤ [ 3 إذا كانت س‎ )۷( 
إذا کانت س 3 [-۲ ۳۰ ] فإن س" د‎ )۸( 
فان س د‎ ] ٠٤ ۰ ٦ [ 3 إذا كانت ۲س‎ )٩( 
= هى مجموعة حل المتباينة - س ل بافإان ب‎ [ ٠ › ۳-[ إذا كانت‎ )۱١( 


)۱١(‏ إذا کانت ۲س +۳ 3 [ ۱۳۰۷ ] فإن س د 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ (۳°) منتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 
السؤال الثانى : أكتب على صورة فترة مجموعة الحل لكلا من المتباينات الاتية 


(۱) س >۱۲ )۱١(‏ س +۱ < ۲س - ٩‏ < س +۷ 


(۲) 4 س> ۱۲ (۱۷) س ۱ < ۳س +۷ س ۱٠١+‏ 
ê‏ 


)۳( س <۹ (۱۸) -° < س + ٩<۳‏ 


٩ > ٩+ س - ۱ حه (۱۹) - س‎ )٤( 
® 
9 ( ٤< ۱٣ س‎ )°( 
& 
٩+ س‎ ٥ < ۳ ےھ ؟ (۲۱) ۲ س‎ ٣ س‎ )٦( 
س‎ ٤ >٩۹ - س - ۳> ۷ = (۲۲) ۷ س‎ )۷( 
© ¥7 
٥+ س <۱۰ (۲۳) - س ۱ < س +۲ و س‎ ۳ )۸( 
® 
س‎ - ٤ < س < س‎ - )٤( ٤١ <۱ + س‎ ° )٩( 
۲ - س > ه٥ (١)س +۲ > س > س‎ ۲-۷ )۱١۰( 
س۳۴ > ۲س ۱ > س۳‎ )۲١( ۱۱< س‎ ٤-۳ )۱۱( 
۲س < ٣س +۳ < ہ٥ +۲س‎ (۷) 1١ > ۱+ س‎ < ۳ )۱۲( 
س-۳ وه م کک آ کا س ۴ دن‎ < ۲ )۱۲( 
س+ەه‎ <٣ - س ۱و٤ س‎ ٣ )۹( ۱۱ <۱ + س‎ < ۳ )°( 


(۱°) * < ۳س +۲ ج ۱۷ (۰) ۳+ ۲س < س +< س + ۷ 


أكتب ذأكرولي # اليدث وانضم لجروبان ذاكرولي 
ست رياف الإطغال الصف الثاف الإعرادي 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (٦؟)‏ منتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 


العمليات على الاعداد الحقيقية 
٠‏ خوإاص عملية الجمع فى ح 
)١(‏ خاصية الاغلاق : مجموع أى عددين حقيقيين هو عدد حقيقى 
ےا کان ۲ 3 حب 3ح فان (+ب 3ح 
(۲) خاصية الإبدال : _عملية جمع الأعداد الحقيقية عملية أبدالية 
اإذاكان 3 حب دح فإن + ب =ب + م 
(۳) خاصية التجميع.( الدمج )_: لاى ثلاث أعداد حقيقية ۰ب › ج فان 
جب + جك( + ب ) + ج = م +(ب + ج) 
)٤(‏ العنصر المحايد الجمعى :االصفر هو العنصر المحايد الجمعى فى ح 
لان ١‏ + صفر.= صفر + م = ٠‏ 
)٥(‏ المعكوس الجمعى : لكل عدد حقيقی | يوج معكوس جمعى ( - ١‏ ) 
 -( + (‏ ) =صفره افمتلاً: العدد ه٠‏ معكوسه الجمعى - ه 
ه المعكوس الجمعى للعدد صفر هى,ضفر 
خواص عملية الضرب فى ح 
)١(‏ خاصية الاغلاق : حاصل ضرب أى عددين حقيقييڻ هو عدد حقيقى 
إذا كان ١‏ 3 حب 3ح فان × 3ح 
(۲) خاصية الإبدال : عملية ضرب الأعداد الحقيقية عملية أبدالية 
إذاكان ' 3 حب دح فإن ' بت =ب× إ٠‏ 
(۳) خاصية التجميع ( الدمج ) : لاى ثلاث أعداد حقيقية أ باج فان 
RN WIST SRE SARO‏ 
)٤(‏ العنصر المحايد الضربى : الواحد هو العنصر المحايد الضربى فى ح 
لان (×ا=اx×م=|‏ 


a E SE |‏ 
(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / الفصل الأول ۲۰۲۰ (۲۷) منتری تومیه (لریاضیات / ۲ عاول إووار 


)٥(‏ المعکوس الضربی : لكل عدد حقيقی ١‏ يوجد معكوس ضربى هو ۽ 


۱ 
cn 8 =‏ ° 
۶×( )=۱ فمثلا :العدد ” معكوسه الضربی ب 


. .© 
لاحظ أن المغكوس الضربى للعدد واحد هو واحد › لايوجد معكوس ضربى للعدد صفر 
> 


٠٤+ ۷ + ۳۲ +٥ مثاال : اختضر لايسطصورة‎ 
الت‎ 8d 
٣۷٦+۱۲ =) ۳٤ + ۳ ۲( + )+١ ( = المقدار‎ 


مث اال : اختصر سط رة —olé+ YTV + oY‏ 1[ 
۵ الل 
المقدار = ( °۲ + V۳ - °1 = ) ۲۷۹ - ۲۳ ( +) ٤‏ 


(٥ه‎ - ۲۷۲ ( ۲>3 مذ ٣ال : اختصر لابسط صورة‎ 
ES 
)٠١- ۳۷۲(۲ + )١- ۳(۷ ( ۳۷ = المقدار‎ 
o-xTHM\YxY+oxF] | x ۳= 
TVivda =1. Vero = 


مذ٤‏ ال : أختصر لابسط صورة (إ٠‏ + اہ)' © 
الخ 

')ہ٥‎ (+١ × ۳۷× ۲+ ') ۳۷ ( = المقدار‎ 

olY+A=o+\o\ +۳ = 


مذه‌ال : أختصر لابسط صورة (۲۳ - )٤+ ٥ ۳ ( ٤ - ها٣ ( + ') ١‏ 
الل 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ (۴۸) منتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 

ڪڪ 
المقدار = (۳ ۲ )' -۲ × ۲۳ × )٥٤ ) ۳( + )٥-( +١‏ -)(؛) 

1"—ox4+TorY VF. — 1 x۹ 


YTV. V1 =1 — fo + (۰. ۱1 = 
س‎ 


مث ال :آذآ كان = ۲-۳ . ب = ٥۳‏ +۲ 


أۈجدقيمة إ[ + ۲ ب + ب" 


< الح لن 
المقدار = (' + + ب = ) + ب)" 


۰ =° x F1 =" (°1) = (Y +e + EV ۲) = 


مث ۷ال : إذاكان ‏ طا ۳+ م ›ب = ٣۷۲‏ -ه 
أوجد قيمة المقداران كرا م + ب" 
الل 
المقدار = "١‏ - ۲ م ب+ با =(" ب)' 
[(o FV) (°+ ۲)] =‏ 
=( ۴۲ + °- ۲ + )=( .)"=0 


مث ۸ال : لذا كان أ = °+( .پٹ = "(NEN‏ 
أوجد قيمة القدار + ب" ل 
الک 

(FV) + Vx ox + '( o) = '( V+ °) = 
Nor += + 101+ ° = 

Cr) + x ox ۲ -') ٥۷( = ') ۳ ا‎ - ٥ ( = ب"‎ 
ol -\=F+10 1 ° = 

٦ =٥) ۲ - ۸ + ۱٥۲ + ۸= المقدار‎ 


عرو القيقية / الصف (لثانى (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۲۹) منتری تومه الریاضیات / عاول إووار 
من۹ الل : إذاكان ( = ٥۲‏ - ۳ »ب = !)٥ہ‏ +" 
أوجد قيمة المقدار + ب +ب" 
۵ الل 
ور۷۲ (W)+rxolY x —'(°\ ۲) = (r‏ 
oj-4 =+ oI oO x« =‏ 
(r) (oV) = (+ V1) (۲) = o}‏ 
$ = 4= =1 
ب = (TJ 4 Fx o VY x + (oV) YE1)‏ 
oI +14 = + o (1۲ Fo X=‏ 
.. المقدار = ۲۹ - +٥۷0‏ ١ا‏ + ۲۹+ !اه =4“ 


Pp 
٦ ه 14 > بپ = )لە‎ ٣ = إذاكان‎ : لا٠٠١ثم‎ 


أوجد قيمة المقدار ١‏ ك 
N‏ 
المقدار "ب" =(+ب)("-ب) 
[(T—° VF) -“FoVr] [1 —° VF +1 +۳] =‏ 
o\VvY =1 xo1 =(1 + o — 1 + °۳ ) °7 =‏ 


مث ااال : أكتب كلا من الاعداد الاتية بحيث يكون لمقام عددرطحیحا 


EEO EF |‏ 
(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الول ۲۰۲۰ (۳۰) نتر توميه (لرياضیات / عاول إووار 


العمليات على الحذور التربيعية 
إذا كان ر › ب عددين حقيقيين غير سالبين فان 
9 اب = ۷| ب والعكس ‏ اب = ۷× اب 
فمثلا T\xolVl=1.Y < TV =x‏ 


NSS - = 


اب ×8 بج 
5 
3O) =P‏ فمثلا ۳×۳ = ۲ 


اذا کان ۱ »> ب » ج أعداد حقيقية فان 


× (ب + ج )= '×بپ +| ×ج 
tt‏ 


1+ oV =r xT +x [= فمثلا ۳ )°+ ؟[(‎ 


© 


المعكوس الجمعى للعدد 


المكوس الضربي اعد 2۷ 


| س 
الأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / الفصل (لارل ۲۰۲۰ (۳۱) منتری توميه الرياضیات / أ عاول إووار 
مثاال : ضع كلا مما يأتى على صورة ١‏ ×ب 
حيث ‏ › ب عددان صحيحان › ب أصغر قيمة ممكنة 
ES ۵‏ ( )9 )۳( 6 
Gg" 0‏ (*) ۷ ۳۸ () ۰۰ 
الح 


o = x= ٥ )( TVr=F xsl = 1V (0) 


® 


TVo=rxTol= °°\ (<) FVée =F x11 = 4۸ )۳( 
> 
Vis Texe Y= 1V O) VY SV x« £= TAV (°) 


مث ۲ال : ضع كلا مما يأتى علق صورة أب حيث ب عدد صحيح 
TV @ TW @ © ۷ ©‏ 
#لمحخل 
fA = x= © Y.V= ox l= ©‏ 
Viol = Vx 1. Vs V1 @ MAV=TxaV = @‏ 
مث" ال : ضع كلا مما يأتى على صورة اال ي حيث ب أصغر صورة ممكنة 
TVs oV O Teal @ TV xVO 1V x ©‏ 
اة ا 
or s=o\xrl xl = Vx TV ©‏ 
N= sx TVexTl= Vx TVx TV = TV xO‏ 
lo= T\xo\x ol= 1. xol @‏ 
o\A\s=solrxYxYr=FT\xrxolxYT\xYr =F! x 1V @‏ 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (۳۲) نتری تومیه (لریاضیات / ۲ عاول إووار 
مث٤‏ ال : أختصر إلى أبسط صورة 
Vol -FVr+ 1V۲ © AV - AV + °۰ ©‏ 


۵ ال 


xol -_ r+ ۳× ٤ المقدار=۲‎ © x44 - ×+ ×۲ المقدار‎ © 
Flo FV FVx= VV 2 Sr WV = 


مثه ال : أختصر إلى ايبط صورة 
TV1 +AVT- FTV O VE TV-V ©‏ 
۵ الل 
© المقدار = ٣×۲١‏ ۔ gg ۳×۹۷ ۳×٤‏ المقدار= 1x۳۹۷ + ۲×٤٣ ۲×۱٦‏ 
ەه AV+ TV x<4 = Vr TV FV‏ 
YT V= V+ (1 Vé = “ TV1 =TVr+( =‏ 


مث ال : أختصر إلى أبسط صورة كلا مما يأتى : (١ا٠‏ - ۲ ( اه + ؛٤)‏ 
الفا 
المقدار =( ° xwaolxY—<fxo [+° | x‏ 
o =۸ o-0 (4+ =‏ )4 
حل آخر بمجرد النظر المقدار = ۸-٥ ۲ +١‏ = ۲_۰۹۲ 


مث۷ال : أختصر إلى أبسط صورة كلا مما يأتى : )٣۷- ٠ا١۲ (+ ٠١(‏ 
الح ل 
المقدار =¥ ° oV+V۷=F\AxFTV+oVYxrV+F"V-xo [+ “1x‏ 
بمجرد النظر المقدار = ° × ۲ - ۳-۱١٥7 ۲+ ۱١°‏ = ۷+ )ه٥‏ 


(لأعراو القیقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ (۳۳) نتری تومیه (لریاضیات / ۲ عاول إووار 
مث ۸ال : إذا کان س =۷ ٩‏ + ۲۷ › ص = ۰۷۲۔۲۷ 
أوجد قيمة المقدار س" +۲ س ص + ص" فى أبسط صورة 
۵ الا 
المقدار = 7ش + ص)' =( +۲۷ + ٤٥ =٥ × ۹ =) ٥۳ (=) ۲۷ - ٥۲‏ 


مث۹-ال: اذا كان درفل + | «پ=(V Tr‏ 
أوجد قيمةالهقدار "١‏ - ب" فى أبسط صورة 
الحفل 


® 
) 4 )ب-١(‎ = المقدار‎ 
[TVY-VV+TV+V VT VF VV V+ ¥] = 
a v= EF VVY) xX PVF = 


مث اال : إذا کان ل = ۴-۲۷۲ ۰ = ۳۷۲-۴۷ 
أوجد قيمة المقدار" ١‏ ل" 4ا م" 
الحسلل 
المقدار = ل + م" = ( ۲۷۳ - ۳۷ )+ (۴۷- ۲" 
(x4 Ve -۳")+ (+1 [1 - 1x ۹) =‏ 
WVIaATY =۸ +174 + ۳+ 11-۱1۸ =‏ 


تمارين على الجذورالثربيعية 


السؤال الأول : أختصر كلا مما يأتى لا بسط صورة 
VV.+ AV - °° () Al - V6) +۱۲ (1)‏ 


Vol - FV + AV (6) ا‎ 
V+ ToT TV) FV ITY Ve 


(لأعر(و القيقية / لصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ ٤٩(‏ ۳) منتری تومیه لریاضیات / عاول إووار 
TERY TT VTP O) AV VE TYE)‏ 


TV1 +VV- 4V (°) ZV - AV -1 V+ VV (°) 

(FV+ eV) O (VV + FV (VY -FV* (Î) 

(Y= °) (0$) (Fe + TY (FTN 

(Ve + VF) (1) )-° ( ) 1 ( )°( 

(TVs -TVoe)TVr (1۸) ( V+ VC * V) (1۷) 
@ 


السؤال الثانى : أجعل المقام فل ,كلامما يأتى عدد صحيحاً 
> 


کک ٠‏ 
0= مم ° 


_- ۰ E! ey 
e O 2-2 ¬ @ 


السؤال الثالث : ضع على صور ة ‏ / ب کلا مما یأتی حيث ب أصغر ما يمكن 
AN NO NO TWO FO‏ 


1 


السؤال الرابع : ضع على صورة ١‏ ب كلا مما يأتى» 
TVe@ MWxelI@ Tle FO *°*©‏ 


عرو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الول ۲۰۲۰ )۳°١(‏ منتری تومیه (لریاضیات / عاول إووار 


الكميتان المترافقتان 
إذا کان[ ب"غددين نسبيين موجبين فإن كلا من العددين ١‏ +ب » ۷[ -ب 
يعتبر مرافقاً للعدد الاخر 


حاصل ضرب الكميتين المترافقتين = مربع الاول - مربع الثانى 
مثاال : أكتباالكثل  ___.‏ بحيث يكون المقام عدداً صحيحاً 
۷- ۷ 
RL ۴‏ 


® 
بضرب البسط والمقام فی مرافق»المقام ٠۲۷+۷۷‏ 


V+ Y= (YY e (VY +VV) ® _ +۷۷ 
۲ اھ‎ ° 3 E TV 


مثفا۲ال : إذا کان س - _ _' گا ص = ۷۷۔۷٣‏ 
WY 0‏ 


إثبت أن س » ص كميتان مترافقتان ثم أوجكقيمة المقدار س ' +۲ س ص + ص' 
الحل 


FEV 
٤ 


N, VN 


المقدار س" +۲ س ص + ص" =( س + ص" 


1 = e CVT) = (FV VV + FV + VY) = 


کال ا ھر کے Sag‏ 


Tre 


إثبت أن س » ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ١‏ سن" 
الل 


هھ _ ۲ 


عرو القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۳۹) منتری توميه (لرياضیات / ١‏ عاول وور 


المقدار = س ص" = ( س ص )' 


۹=) = )-°( =] ۷ ° ) ۷ + ° = 


,0 
مث٤‏ ال اذا کان س = ٦/۲-١‏ .ص = 


۱ 

@ س 
م" 8 1 » ٩ i hh pith)‏ ۲ 
إثبت ران سسب صن كميتان مترافقتان تم اوجد فيمه المقدار ص ۲ س ص + س 


الل 
® 
ص 1 ا ea N N‏ 
س < °+[ “xé‏ 


٩1=٦ × ۱٦ =) ٤ (=) ول‎ - ٦۲+ ° (= 


0 


-Y ۲ 


إثبت أن س » ص كميتان متاففتالن ثم أوجد قيمة المقدار سه ”د 
س ص 


کل 
(ol+ WV) _ ol+ VY ۳‏ 


xX = 


o-۲ x“ ° y+ ۲ o-۲ 
@ a r COVED © 
ا‎ 


V4 = (۲۲ + ° + ۲۲ = س + ص‎ 
۲۰٥-۸ 2× ٤= )٩ ۷) - ۲۲ () °۷ + ۲۲ ( = س ص‎ 


المقدار - س + ص ۷٤‏ 
س ص ۳ 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (۳۷) نتری تومیه (لریاضیات / أ عاول إووار 


مثا ال : إذا کان س = ٠‏ ص = 


۲V 


إثبت أن س » ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار س" + س ص + ص" 


اتف 
(T+VV)T _‏ 


۹۷ ۷ 


۲+۷ = CE 


س" = ( ۷ 7(4 = ۷ + V+ =+ V4‏ 
س ص = ( ۷۷ +۴( ۷ = ۷ - + ۲ 

Vé 11=€6+V < ص" = (۷۷۔ ۲ )' =۷ ۔‎ 
= V4 01+ ٠ر‎ + ۷۷٤ + ١١ = المقدار‎ 


تمارين علئالكميتان المترافقتان 
السؤال الأول : ضع كلا من الكسور الاتية بلجيث يون المقام عدد صحيحاً 


٤ ٤ ۲ 
——_ © Ty © Try © ay 


ناکانت إ دآ بلب 
[۲ ] إذا كانت eT ١‏ لے = ۳ ۷ 


و 1 & 
إثبت أن ٠ ١‏ ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة الملقدار ٣‏ ۲ ب + ب" 


[ ۳ ] إذا كانت = ۳۷+۲ »بد ا" 
V+‏ 


إثبت أن ٠ ١‏ ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ا ' ب + ب' 


7[ اگائ = لے > ات ۷ اة 
9-۷ 


إثبت أن › ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار "+ "ب + ب' 


(لأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ (۳۸) منتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 
[* ] إذا كانت ١‏ 


إثبت أن ١‏ › ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ١‏ - ب + ب' 


۳ +1۱ ۹ 

إثبت(أن رس٠‏ طض كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار س" + ص" 
١‏ 

۳-1 

إثبت أن ب » ج كميتان مترافقتان ثم أوجد ‏ فيمة المقدار ب'- ج" 

® 
۲+٣١ الب‎ ١ إذا كانت‎ ]۸ [ 
+ V 


إثبت أن ١‏ » ب كميتان مترافقتان .ثم أوجد قيمة المقدار "١‏ ب' 


| ۷ ] إذا کانت ب = ۱٣‏ - ۳ > ج = 


© ¥7 
ھآ‎ » ۳۷ +٥ = إذا كانت‎ ] ٩ [ 
ae N 


إثبت أن ١‏ › ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار (١+ب)'‏ 
]٠١[‏ إذا كانت =4 .»باه ١‏ 
0 ء۶ ° 1 a‏ 7 ء۶ 
إثبت أن | » ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة!المقدار ُ2 
لے 


ey‏ أؤجد ,قيمة المقدار ب 


١١ [‏ ] إذا كانت = ۱ ك 
Y_ o‏ ( 


< 


١١ [‏ ] إذا كانت س د۳۷ - ۲۷ .أوجد قيمة المقدار ,(س س '' 


["'] إذا كانت 4 eT ¢ "۷-٥۷‏ 
۶ « ء۶ ۱ 
إثبت أن ١‏ › ب كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ١‏ ب" 
٠١[‏ ] إذاكانت "=١‏ وا ۲ 


V-°V 


إثبت أن س » ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار أ" + ب" - ۲ أ ب 


(لأعر(و القيقية / لصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ (۳۹) منتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 


ا ٤‏ - ۱ 
ا گاتق س ہے ص ت ا 
VV Tey‏ 
إثبتاآن سء ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار س" + ص" 
> 
٦‏ اذا ککھیں ے _ے .ص _ ۷-٣‏ 


ص = 
FV 1 - ۳‏ 
إثبت أن س٠‏ ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدارس + ص 
۵ س ص 
[۱۷] إذا کانت س =۷ ۳+ ۲۷ »> ص =۷ ۔- ۷ ۲ 
إثبت أن س › ص كلا منهما معكوس ضربى للاخر ثم أوجد (س - ص )' 
> 
]۱۸ إذا كانت س - اص ١‏ _ 
N FV‏ ۲ - ۱ 
إثبت أن س » ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ۲ س ص 
و © 
[۱۹] إذا کانت س = ۳۷-٥١‏ )شس ص !۲ 
م )م »م 0 e i Fh oq‏ 4 ۲ ۲ 
إثبت أن س › ص كميتان مترافقتان ثم أوجد قيمة المقدار ص س 


٠١[‏ ] أكمل العبارات الاتية 
() (۳- )°( + )°= 
(۲) المعين الذى طولا قطريه ١.1( ٠)۲۷ + ٠/۲(‏ - ۲۷ ) من وحدات الطول 


)۳( اذا کانت س = ۲ ۔ ۳۷ » ص = س“ 
)٤(‏ إذا كانت س" - +2١‏ فإن قيمة س الماجباN‏ 


= “(TV - ) (FY+ V) (°) 
=) + 110(0 -۱1۷( )0( 


ê Î 
نتری توميه الرياضیات / عاول إووار‎ )٤ ١ ( ۲۰۲۰ (لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول‎ 

العمليات على الحذور التكعيسية 

إِذا کان[ » ب عددين حقيقيين فان 


e 0 ف‎ Ty r 0 
® 


۳ ١ 
ل فمثلا ,ا‎ 
ابر ا‎ 
۲-۸ a فمثلا‎ 
Tae فمثلا‎ - ۷% Vx (٤( 


مثفاال : أختصر إلى باط ضورة 


۳ ۳ ۳ ا‎ ۳ ۳ 
o.) 11V +o ۲ © Wh Biro + © 
5 
الحسل‎ 
۴ ۴ ۳ a. ۴ ۳ 
xol TxA f+ rxVV ¥ Qj PxTéV -oxVl + ox © 
۳ ۴ ۴ ۳ 
YTV oT xr x= fol <lol + o = 
۴ ۴ ۳ ۳ ۴ ۴ ۴ 
TV v=TVY o-TVY ery 1=| o = o <o “= 
مث ا۲ال : أختصر إلى أبسط صورة‎ 
۴ 1 ۳ ۴ ۴ ۳ 
LV f+ Tay = © AV + fel oV © 
افا‎ 
۴ ۳ ۴ ۴ ۳ ۳ 
Txt +x -xVV O xv +FxAV xl © 
۳ 1 ۴ ۴ ۴ ۳ 
TV RIV O) TV = | FV FY  ( “= 
۴ ۳ ۳ ۳ ۳ ۴ ۴ 
TV 1= TV ory =| FV “= FY r A= 


ّ ê Î 

(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ )٤١(‏ منتری تومیه الریاضیات / أ عاول إووار 
متش ٣ال‏ : أوجد ۳۲۷ +۲ - )3( فى أبسط صورة 

اقل 
۳ ۳ ۳ 

tl -. I +x = المقداز‎ 

۳ ۳ 20 

VY T=eV <Y +) TE 


مش٤‏ ال : أوجد ف بيبط صورة ( ۴۷ - 7۷) ( ۹۷+ ۷ + ۷) 
الحل 
سه vd ٤‏ ۲ ۲ ۳ ۳ 
تدکر ان ( س = ص)( س + س ص + ص ) = س ص 
( س + ص )(اس۔- س ص + ص ' ) = س" + ص" 
a ET‏ ۳ 
المقدار = ( =A ۷ < CVD 4 ) ۳١۷‏ "۳= 
تمارين علخ الجاذورالتكعيبية 
السؤال الأول أوجد كلا مما يأتى فى أبس طلورة : 
er @ eV O TV ©‏ 


TY +O FV r@ r @ 


السؤال الثانى أختصر كلا مما يأتى إلى أبسط صورة “ 
۴ ۳ ۳ ۴ ۴ ۴ 
+l - TV () TY +-e-[ +۸10 ()‏ ل 
۳ ۴ ۳ 8 
1V - < * 0 (°) el +A -V (™)‏ 


TY TAQ hv’ ( For TY +e (°) 


TY \ + Ed a (۸) e ٦ Kern + oe + Vv (۷) 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٤٩(‏ منتری تومیه لریاضیات / ١‏ عاول إووار 
تطبيقات على الجذور التربيعية والتكعيبية 
أولا . الدائرة 
محیطاالدائزة = ۲ X‏ یہ Co‏ مساحة الدائرة = ' لس ' 
حيث ن هو نصف قطر الدائرة › م "" أ ١١ر‏ مالم يذكر خلاف ذلك 
فت اال : دائڑة میباگتها ٠١٤‏ سه" أوجد محيطها لاقرب سم (7 =" ( 
> الح نل 
مساحتھا = م ئ ' = ٠٥٤‏ سے 1 نق' = ٠٠4‏ سے شض = ۱٥٤‏ × 1 
® 
= ۹ ۴ ی = ۹ = ۷سم 
لداد = ؟ =۲ ٣‏ ۷ = 44 
محيط الدائرة e r‏ سم 


مثا-ال : دائرة مساحتها ل 6 أوجذ طول نصف قطرها ثم أوجد محيطها 
لحضنيل 


۱ 
O, ۴‏ 
مساحہ الدائرة = ۲ یہ ٣=‏ ٣م‏ 
ی ' = ٣٦‏ سے ی = ٣۳٣۷‏ = اسم 
محیطھا = ۲ ط یہ = ۲ ۲ × ۱٣ = ٦‏ )۸ 
تمارین على الدائرة 
)١(‏ دائرة طول نصف قطرها = ١۲سم‏ أوجد محيطها ومتناحتها 
0 « 4 ء Bs‏ 
(۲) دائرة طول نصف قطرها = ۷ أوجد مسشاحتها 
(۳) أوجد طول نصف قطر الدائرة التى محيطها يساوى مساحتها 
)٤(‏ فى الشكل المقابل مربع طول ضلعه = ٤‏ اسم 4 
والدائرة تمس أضلاعه من الداخل أوجد مساحة المنطقة المظلله 
)١(‏ أربعة دوائر متطابقة ومتماسة طول نصف قطر كلا منها = فق 
إثبت أن مساحة المنطقة المظللة = نق" ( ؛ - ) 


(لأعراو القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٤۳(‏ بنتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول إووار 
ثانیا : متوازی المستطيلات 

متوازى المستطيلات :- هو جسم جميع أوجهه الستة مستطيلة 

الشنكل وكل وجهين متقابلين متطابقين 

ذا کات آبغاده س » ص » ع فان ل 

مساحته الجانبية = محيط القاعدة × الارتفاع = ۲( س + ص ) × ع 

مساحته الکلیة =۲ ( س ص + ص ع + س ع) 

حجمه = مساكة القاعدة × الارتفاع = س ص ع 


مثش٣ال‏ : متوازی مطاټطیلات أبعاده ۳ ٤ ٠‏ › سم أوجد 
(۱) مساحته الکلیه (۲) حجمه 
> المدل 
مساحته الکلية ۲ ( س ص + ال ع + س ع) = ۲[ ۳ × ]٦×x۳+٦ × ٤+ ٤‏ 
a 0= 0£ x = [4 £+ ۱۲7] =‏ 


@ 
حجمه = س ص ع = ۳ × ۸٤ = ٦ × ٤‏ سم" 


مثن؛٤‏ ال : متوازى مستطيلات النسبة بين أبعاده ۲ :"۳ :هه 
فاذا کان حجمه ۰ سم" أوجد مساحته"آلكلية 
الكل 
نفرض أبعاده هى س۰س › ەس > 
حجمه = س × س × ۹س = ۳۰٠٠۰٣۰١‏ 


Dh o 
0 


۳ 
س = ۹ = ۱۰ سم .. ابعاده ھی ۰ سم ۰ سم ۷ ۵ سم 
مساحته الكلية =( fox! +o x4۳x1‏ 


= ماه ٩ہ‏ ۱ 


۳ ۳ 
١س‏ = ٣٣٣٣٢٢‏ سے س = 


a= ox Y= (+00۰6۳1۰۰71 = 


. (لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٤٤(‏ نتری توميه (لرياضیات / عاول إووار 
مثه ال : مكعب من الصلصال طول حرفه = ١۲سم‏ صنعت منه متوازيات مستطيلات 
صغيرة أبعاد كلا منها سم » ٤‏ سم › ٠‏ سم أوجد عدد متوازيات المستطيلات 
اف 
حجمالصلضار - au Nise xX xX‏ 
حجم هلوز باالمستطیلات - ati = Ox EX‏ 
عدد متوازیاٹ لماقتطیلات = س ر ا 


Noo» ® 


= 
تمارین على متوازیالمیتظبلات 
(۱) متوازی مستطیلات أبعاده ٤‏ سم › سم › دسم أوجد 
(أ) مساحته الكلية ٠‏ (ب) حجمه 
(۲) متوازی مستطيلات بعدااقاعتته ٤‏ سم › سم وارتفاعه = “سم أوجد 


(أ) مساحته الجانبية ٠4 ٠‏ (ب)مشاحته الكلية (ج) حجمه 


(۳) متوازی مستطيلات النسبة بین آبعاده ( : ۳ : ٤‏ وحجمه= ٣٠٠١‏ 
أوجد مساحته الكلية 
)٤(‏ متوازى مستطيلات مساحته الجانبية = ٠٠٠‏ سم وقاعدته على شكل مربع 
طول ضلعه = ٠١‏ سم أحسب أرتفاعه 
)٥(‏ متوازی مستطیلات قاعدته مربع طول س وې دست وأرتفاعه = “سم أوجد 
(أ) مساحته الجانبية (ب) مساحته الكلية (ج) حجمه 


تالثا المكعب 
المكعب حالة خاصة من متوازى المستطيلات فهو 
متوازى أضلاع أبعاده متساوية فى الطول 
مساحته الجانبية = ٤‏ ل' مساحته الكلية = ٠ل"‏ 


حجمه = ل' 


EE |‏ 
(لاعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الأول )٤°٥( ۲۰٠۰‏ منترى توميه الرياضیات / ۲ عاول إووار 


مش٦‏ ال : مكعب طول حرفه ٠١‏ سم أوجد 
)١(‏ مساحته الجانبية (۲) مساحته الكلية (۳) حجمه 
الک 
مشاحتة الجانبية = ٤ل"‏ = ؛ ٠۰ >۰ × ٤ = ')٠١(‏ سو" 


مستاكته الكلية = ١ل"‏ = ٠٠١ = ٠٠١ × ١ = )٠١( ١‏ سما 
حجمله چا" < (۱۰) "= ۱۰۰۰ سم" 
مث۷ال : مكعبرهشاحته الجانبية ١٠٠٠سم'‏ أوجد مساحته الكلية وحجمه 
٩‏ الحل 
مساحته الجائبية ؛ ل "= ٠۰‏ 
0 ° س ل230 = ەم 
مساحته الكلية = “ ل = ۲١ × ٦ = ')٥(٦‏ = ١١اس"‏ 


حجمه = ل = () ¥ ام 


مث١ال‏ : مكعب مساحته الكلية "اليم أوجد مساحته الجانبية وحجمه 
الل 
مساحة المكعب الكلية = ٦‏ ل = “٠٠‏ 
= ۰۰ سے ل = ۱۰۰ = اسم 
مساحة المكعب الجانبية = ٤‏ ل ' = ١٠١ × ٤ = )٠0١(٤‏ = ١٠٠٤سم"‏ 
حجم المكعب = ل "= ٠٠٠۰ =")۱١۰(‏ سم" ا4 
من۹١‏ ال : مكعب حجمه ۲٠١‏ سم" أوجد مساحته اللجانبية ومياحته الكلية 
الححل 
حجم المكعب = ل "= SNR = dJ... ۲٠١‏ 
مساحته الجانبية = ٤‏ ل ' = ؛(1)' = ۳١×٤‏ = ١٤٤اسم"'‏ 


۲١١ = ۳٦ ×٦ = ')1(٦ = ' ل‎ ٦ = مساحته الكلية‎ 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٤٦(‏ منتری توميه لرياضیات / ١‏ عاول إووار 


]١[‏ أكمل العبارات الاتية 
)١(‏ المسناحة الجانبية لمكعب طول حرفه ل سم = 


چ 
(۲) إذااکان طوال حرف مكعب سم فان حجمه = 


(۳) المكعب" الذى. طول حرفه ۲ل سم فان حجمه = 

- سم فإن مساحته الكلية‎ ٤ = مكعب طول حرفه‎ )٤( 

() المكب الج لإ ٠٠ ٠٠١‏ سم" مساحة سطحه الجانبى = 
)١(‏ إذا كانت مساحة الاوجه الستة لمكب = ۰ سم" فان حجمه = 
(۷) مکعب حجمه = ٥ستم‏ " إذاضوعف طول حرفه فان حجمه = 


١ [‏ ] أختار الأجابة الصحيحة من بين الأققاش 
)١(‏ مكعب طول حرفه = “سم أوجد متتاخته الجانبية ومساحته الكلية وحجمه 
٤[‏ سم › ۲۱١‏ سم" » ١١۲سم‏ ]| 
(۲) مكعب حجمه = ٠٠١‏ سم" أوجد طول حزفة» مساحته الجابية ومساحته الكلية 
[ شم ۱۰۰ سم » ٠١۰‏ سم ] 
(۳) مكعب مساحة أحد أوجهه = ١ ٠١‏ سم" أوجذ مستاكته الجانبية ومساحته الكلية 
وحجمه [ ٤٠۰‏ شم با ٠‏ اسما ٠١‏ ٠اسم‏ | 
)٤(‏ مكعب محيط أحد أوجهه = ١١سم‏ أوجد مساحته الجانبية ومساحته الكلية 
وحجمه ]سم › £ ديم .تتم ] 
)١(‏ مكعب مجموع أطوال جميع أحرفه = ٤١‏ سم أوجد مساحتة الجانبية ومساحته 
الكلية وحجمه [ ° “سم › ۹ سم › ٤‏ اسم | 


(لژعراو القیقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لنصل الأول ۲۰۲۰ )٤۷(‏ نتری تومیه (لریاضیات / ۲ عاول وور 
رابعاً : المنشور القائم 
المنشور هو جسم جميع أوجهه الجانبية مستطيلة الشكل وقاعدتاه متطابقتان 
د منهما مضلع ( مثلث - شکل رباعی - شکل خماسی ) 


dH 


منشور رباعی منشور خماسی 
المساحة ابا - محيط القاعدة × الارتفاع 
المساحة الكلية للمشۈر =القساحة الجانبية + مجموع مساحتى القاعدتين 


حجم المنشور ک مساحة القاعدة Xx‏ الارتفاع 


مث ١ال‏ : منشور ثلانى فاعدتا مث قائم الزاوية طولا ضلعى القائمة فيه ٣سم‏ › ؛سم 


وأرتفاعه٠‏ اسم أوجد () ی باي (۲) مساحته الكلية ر (۳) حجمه 
الچ ال 
([ج) "= ۱7 +۹4= سم .. | ج = ¥ = ەسم 
محيط القاعدة = ۲=١+٤+۳‏ اسم 
مساحة القاعدة = 1 × ۳ × ١ = ٤‏ سم" ۱ 
المساحة الجانبية = محيط القاعدة × الارتفاع = ٠۲١ = ٠١×١‏ سم" 
المساحة الكلية = المساحة الجانبية + مجموع مشاختئالقاعدتين 
=٦ × ۲ + ۱۲۰ =‏ ۱۳۲س" 
حجم المنشور = مساحة القاعدة × الارتفاع = ١١۹( × ٦‏ = سم" 


مث١اال‏ : منشور قاعدته مربع طول ضلعه = ٣‏ سم وأرتفاعه خسم أوجد 
)١(‏ مساحته الجانبية (۲) مساحته الكلية (۳) حجمه 
۱ 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانى (اعراوى / الفصل لرل ۰۰ )٤۸(‏ منتری تومیه (لریاضیات / عاول وور 
المساحة الجانبية = محيط القاعدة × الارتفاع 
۸٤ =۷ × ۱۲ =‏ سم" 
المساحة الكلية = المساحة الجانبية + مجموع مساحتى القاعدتين 
® = ۸4+ ۲× ۹=" 
۹ ۴ 2 
حجمالمنشؤل = مساحة القاعدة × الارتفاع = ۹× ۷= ۳ سم" 
مث اال : منشورثلانی قائم قاعدته على شكل مثلث متساوى الساقين طول كلا من 
ساقیه ٥‏ سم لطر ته “سم فإذا كان حجم المنشور ۸٤‏ سم" أوجد 
)١(‏ أرتفاع اللتشؤن (۲)مساحته الجانبية (۳) مساحته الكلية 


الحل 
1 ® : 
نوجد ارتفاع القاعدة ( العمود"النازل من الراس على القاعدة ينصفها) 


الارتفاع = ۲١‏ - ۹ - إل ٤‏ سم 


مساحة القاعدة =4 × ۳ × ٤‏ اسم 

حجم المنشور = مساحة القاعدة × الارتفاع = ١٤‏ 

٦‏ × أرتفاع المنشور = ۸٤‏ سه أرتفاع المنشبور = = ٠١‏ سم 
مساحته الجانبية = محيط القاعدة × الإرتفاع= ۲۲١ = ۱٤ ×١١‏ سم" 


مساحته الكلية = المساحة الجانبية + ۲× القاعدة ٤=‏ ۲۲+ ۲× ٦=٤۱۲+۲۲د٣٦٠۲‏ 


مش۳اال : منشور رباعى قائم أرتفاعه ٠١‏ سم وفاعدتة ابه منلرف متطابق الساقين 
طولا قاعدتیه المتوازیتین "سم › ۱۲ سم وطول ساقیه اسم 
أوجد مساحته الجانبية والكلية وحجمه 
الحس 
محيط القاعدة = ٦‏ + ۱۲+ ۰+ ۰= ۲۸ سم 


مساحة القاعدة = × ۳١ = ٤ × )۱۲ + ٦(‏ سم" 


(لأعراو (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل الأول ۲۰۲۰ )٤۹(‏ منترى توميه (لرياضيات / عاول إووار 
حجم المنشور = مساحة القاعدة × الارتفاع = ٥٤١ = ١٠١ × ۳١‏ سم" 
مساحته الجانبية = محيط القاعدة × الإرتفاع= ۲۸ × ٠٠١ = ٠١‏ سم" 
مساحته الكلية = المساحة الجانبية + ۲× مساحة القاعدة 


۲ 
\ O0۹ ° = 10A: + {f OfoxY +4 fo— ® 
٠ > 


تمارين على الكتتشور 
)١(‏ منشور ثلافىرقاتم أرتفاعه ١١سم‏ وقاعدته على شكل مثلث قائم الزاوية طولا 


ضلعى القانلة سم ؛ “سم أوجد مساحته الجانبية ومساحته الكلية وحجمه 


+ 2 2 .® 0 4 0 2 * 8 
(۲) منشور تلائی قائم ازتفاعه ۲ اسم وقاعدته على شكل مثلث قائم الزاوية طول وتره 
= ١٠سم‏ وأحد ضلعىالقائمة فيه “سم 
أوجد مساحته الجانبية ومشاحتة الكلية وحجمه 
)٤(‏ منشور رباعی قائم قاعدته مربع طول ضلعه ٠۰‏ سم وأرتفاعه = ۷سم 
® 
أوجد مساحته الجانبيه ومساحته,الكليه وحجمه 
(°) منشور ثلائی قائم أرتفاعه ۰ سم وقاعدته على شکل مثلث أبعاده ٥ c4 C۳‏ سم 
أوجد مساحته الجانبية ومساحته الكلية وحجمة 
(( منشور رباعی قائم أرتفاعه ٠١‏ سم وقاعدته علیشکل.معین طولا قطریه 
“سم » ۸/سم أوجد مساحته الجانبية ومساحتة ألكلية وحجمه 
(۷( منشور رباعی قائم ارتفاعه ۱۲ سم وقاعدته على اشکل مربعامساحته ۹سه"' 
أوجد مساحته الجانبية ومساحته الكلية وحجمه 
(۸) منشور لای قائم أرتفاعه ١١سم‏ وقاعدته المثلث أ ب ج حبِث ب = أ ج = 
سم » ب چ = ۱۲ سم أوجد مساحته الجانبية ومساحته الكلية وحجمه 


(لأعر(و لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (* °) سنتری توميه (لرياضیات / أ عاول إووار 


خامساً الاسطوانة الدائرية القائمة 
المساحة الجانبية للاسطوانة = محيط القاعدة × الارتفاع 


= =0 × ع 
المساحة الكلية = المساحة الجانبية + مجموع مساحتی القاعدتين 


+E 9r = 2‏ ۲ 
الحجم = مساحة القاعدة × الارتفاع = × ش' × ع 
من؛٠‏ اال : أسطوانة دائرية قائمة طول نصف قطر قاعدتها ۷سم وأرتفاعها ٠١‏ سم 
> 
أوجد )١(‏ قساحتها الجانبية )١(‏ مساحتها الكلية (۳) حجمها 


الك 
® 


مساحتها الجانبية = محيط القاعدة ×الارتفاع = ۲ × ئ × ع 
xx x=‏ ۹ سم" 
ماتا اة ت المساكة | الجا جموع مساحتى القاعدتين 


VN = PAHS xx tt =+ £ = 


حجمها = مساحة القاعدة × الارتفاع =" × ع =1 × 4٩‏ × ۰ 4۱اس" 
مث١‏ اال : أسطوانة دائرية قائمة أرتفاعها ۲ شم وحججمها ٠٠٠١‏ ۸ سم" 
أوجد طول نصف قطر قاعدتها ثم أوجد مساحتهاالجانبية 
ال 
حجم الأسطوانة مساحة القاعدة × الارتفاع = ۲ شا ×اعا= ٠٠١١‏ ۸ 
شم × ۱۲ = ۱۲۰۰ — OE‏ .ی = ۰۹ = اسم 
مساحتها الجانبية = محيط القاعدة × الارتفاع= ۲ ۸ ف × ع 


pI‘ =1 x1 xXFX T= 
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الاعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعراوی / الفصل الول ۲۰۲۰ (°۱) منترى توجيه الرياضيات / أ عاول إووار 
سا ص ص ص ص ص ص اص حص ه هه صصص اص اطگاگا 

مث١‏ اال : أسطوانة دائرية قائمة حجمها “٤‏ × سم" فإذا كان أرتفاعها يساوى طول 
نصف قطر دائرتها أوجد أرتفاعها 


۵ العمل 


۸ حجم الأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع = ؟“‎ 
ré =E x Er=E iT NERF 
۳ 
مس٤‎ = “< = £ 4= ع‎ i= E xg 
® 


مثت۷اال : أسطوانة ائرية قائمة أرتفاعها ٤٤‏ سم وأرتفاعها هسم أوجد حجمها 
> الت 
محيط القاعدة = = × شض - ٤‏ 


کد × نق= ٤٤‏ کے نق = ٤٤‏ × لا = ۷سم 


٤ 
حجم الأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع‎ . 
®» 
س"‎ ۷۷۰ =° × ۹ le = 


مثف١1ال‏ : إذا كان حجم أسطوانة دائرية قائمة ٤ ٠٠١‏ سيم اوأرتفاعها ٤‏ اسم 
أوجد طول قطر قاعدتها 


الا 
& 
حجمالأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع= ٠‏ × ع = ٤٤٠١٠١‏ 


× شض" × ۱= ٤٤۰۰‏ سے ٤٤٢٤‏ ن ک٤‏ ؛ 


Gon 
٤ 


0" طول قطرھا = ۲ہ = ۲ × ۱١‏ = ١۲سم‏ 


e» =‏ سے .. = ۱۰٣۰‏ = انح 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ (۲ °) منتری تومیه (لریاضیات / عاول إووار 


تمارين على الأسطوانة 
)١(‏ أسطوانة دائرية قائمة طول نصف قطر قاعدتها = ۷سم وأرتفاعها = ۲١‏ سم 


ر أوجد'المساحة الجانبية للأسطوانة [ سم ] 


® 
(۲) أسطؤانه دائراية قائمة طول نصف قطر قاعدتها = ٤‏ سم وأرتفاعها = ٠١‏ سم 
أوجدا مساحتها الجانبية ومساحتها الكلية وحجمها 


(۳) أسطوانةدائزية قائمة محيط قاعدتها ٤ ٤‏ سم وأرتفاعها ١۲سم‏ أوجد حجمها 
5 ]۸۰م [ 
® 


)٤(‏ أسطوانة دائرية قائمةهساحتها الجانبية ١٠سم"'‏ وطول قطر قاعدتها = ١‏ سم 
أوجد حجمها © [۲۰ سم ] 
(ه) أسطوانة دائرية قائمة أرتفاغها يساوى طول قطر قاعدته وحجمها ۲٠۹‏ سے" 


أوجد مساحتها الكلية ‏ _ از | ۹۲4 سم[ 


)١(‏ إذا كان أرتفاع أسطوانة دائرية قائمة يساوى طول نصف قطر قاعدتها وحجم 
الاسطوانة ۷١‏ سم" أحسب أرتفاع الأسطوانة [۲ ۹۷ سم] 
(۷) أسطوانة دائرية قائمة مصمتة من المعدن|أرتفاعها ۲۸سم وطول نصف قطر 


قاعدتها ١١‏ سم صهرت وحولت إلى مكعب مصمت أوجد المساحة الكلية للمكعب 
5 


(۸) أسطوانة دائرية قائمة أرتفاعها ١٠سم‏ وحجمها ٠١٠٠٤‏ سم" 
أوجد طول نصف قطرها | ۰.۰۷ سم | 


() أسطوانة دائرية قائمة حجمها ١‏ ح7 سم" ومساحتها الجانبية = ا سم" 


عرو القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ (۳ °) نتر توميه (لریاضیات / ۲ عاول وور 


سادسا الكرة 
مساحة سطح الكرة = ؛ ۾ ض' > حجم الكرة = شض" 
مشه اسا اوج حجم كرة طول نصف قطرها ۷سم ثم أوجد مساحتها الجانبية 
۹ الححسل 
حجم الكرة = شض = ج × ا × (۷) ٢ ٣‏ سم 


مساحة الكرة الجانبية = ٤‏ م لض" = ٩١١ = ٤٩ × 1 × ٤‏ سما 
--—-<-<-<-<-<-<- - ج وود — 
مث١٠٠-ال‏ : كرة حجمها ا طهاسم" أوجد طول نصف قطرها 
اسل 
- د 
حجم الكرة = م ی د . 
٥ 9. ۲٥ `= . 0۰ ¢‏ =6 
٤ض‏ کے 3 ض = ۷ سم 


مث١۲-ال‏ : كرة من المعدن طول نصف قطرها ٣‏ سم صهرت وحولت إلى أسطوانة 
طول نصف قطر قاعدتها ٣سم‏ أحسب أرتفاع الاسطوانة 
الل 
حجم الكرة = حجم الاسطوانة 
۸ش = مش × ع 
۹۹ع سه 


E x< (” Ng 


مث۲۲-ال : أوجد طول نصف قطر كرة حجمھها ۳١‏ 7 سم" 


(لأعر(و القيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ ٤(‏ °) ہنتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 


تمارين على الكرة 
(۱) أوجد حجم کرة طول نصف قطرها= ۲۰ سم ( ۸= ۲٠۰۰٤ [ )۳.۱٤١١‏ سم '] 
(۲ ی حچ ها ۰۱۸۸ سم آوجد طول نصف قطرها ( = ٠۰ [ )۲.۱٤۱‏ سم ] 
o‏ : " 
(۳) أوجد طول قطر كرة حجمها ۳۸۸٠۸‏ سم" ثم أوجد مساحة سطحها 
٤ ۲ [‏ سم › 4 4 سم ] 
)٤(‏ أوجد طول نصف قطر كرة حجمها يساوى حجم أسطوانة دائرية قائمة أرتفاعها 
۸ سم وطن ع لر قاعدتها ٤‏ سم [ ٦‏ سم ] 
)١(‏ أوجد لاقرب سم" حجم كرة طول نصف قطرها يساوى طول نصف قطر قاعدة 
أسطوانة دائرية قائمة گیا ۷٩‏ سم" وأرتفاعها ٤‏ سم ( 7= )۳.۱٤‏ 
¥„ © 
[ 4۱۸1۰۷ سم | 
oO‏ 
)٦(‏ كرة حجمها ١١‏ سم وإضعت»داخل مكعب فمست اوجهه السته 
أوجد طول نصف قطر الكرة وحجمها [ سم › ۲۹ سم ] 
(۷) وضعت كرة داخل مكعب فمست أوجهه السته أوجد_النسبة بين حجم المكعب 
وحجم الكرة ]1 [r:‏ 
(۸) كرة من المعدن طول قطرها “سم صهرت وحولت إلى أسطوانة طول نصف قطر 
قاعدتها ٣سم‏ أحسب أرتفاع الأسطوانة 


تمارين على الوحدة الأولى أكمل العبارات إلاثلة 
(۱) حجم كرة طول قطرها سم = 
(۲) إذا کان حجم كرة يساوى 1 ۸ سم" فان طول قطرها = 
(۳) إذا كان مساحة الاوجه الستة لمكعب ٠٤١‏ سم" فإن حجمه = 


(لأعر(و لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل (فول ۲۰۲۰ (°°) سنتری تومیه (لریاضیات / أ عاول إووار 


(۷) إذااكان حجم مكعب = ۲۷سم" فإن مساحة أحد أوجهه = 

(۸) إذلاکانکجم رة = + × سم" فان طول نصف قطرها یساوی 

(۹) إذا كانت مساكة مربع ٥سم'‏ فإذا تضاعف طول ضلعه فإن مساحته = 
( ا کانت چ جف رة = فان طول قطرها = 

(۱) إذا كانت :® = فان طول نصف قطرها = 


= ف ع فإن أرتفاعها‎ × ٤> = إذا كانت المساحة الجانبية للاسطوانه‎ )١١( 
سم" وطول نصف قطرها دسم‎ ۸ ٥ أسطوانة دائرية قائمة حجفها‎ )١١( 


= إذا كانت مساحة دائرة ےک فان طول نصف قطرها‎ )١٤( 

= الكرة التى طول نصف قطرها یکون حجمھا‎ )٠١( 

= يكون طول نصف قطرها‎ × ٤ الكرة التى حجمها‎ )١١( 

(۷) الكرة التى مساحتها السطحية ۸ × يكون طولانصف قطرها = 
)٠۸(‏ أسطوانة دائرية قائمة حجمها = × ع" افإن لى = 

= ضش ' يكون طول قطرها‎ × ٠ = أسطوانة دائرية قائمة حجمها‎ )٠۹( 
= لف يكؤن أرتفاعها‎ X ۲ أسطوانة دائرية قائمة مساحتها الجانبية‎ )۲١( 
= ع يكون حيط قاعدتها‎ ٠١ أسطوانة دائرية قائمة مساحتها الجانبية‎ )۲١( 


(۲۲) أسطوانة دائرية قائمة مساحتها الكلية ۸ × ض ' يكون أرتفاغها س 


|5 
(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعر(وی / (لفصل الول ۲۰۲۰ ٦(‏ °) منتری تومه (لریاضیات / أ عاول إووار 


حل المعادلات والمتباينات من الدرحة الأولى فى متغير واحد فى ع 


أولا: حل المعادلات من الدرحة الأولى فى متغير واحد فى ع 
نعلآن س ۳ = ٠‏ تسمى معادلة من الدرجة الأولى 


ولحل المعادلة 

نضيف (۳) للطرفين ر ۲س - "+٥١ =۴+٣۳‏ 
5 ۲س = ۸ “. س = 

مثاال : أوجد قى ع قجموعة حل المعادلة ۳ س + ٤ = ١‏ ومثلها على خط الأعداد 


ت 
eK‏ 


مثا ال : أوجد فى ع مجموعة څل ال سل + ۲ =۳ ومثلها على خط الأعداد 


j 4 
SD. : دع‎ ٣۷-٣ س‎ 


0١ ۲ ۳ e o0 
{(WV-F= eee 


ثانياً: حل المتباينات من الدرجة الأولى فى متغير وأاحدق .ع 
خواص المتباينات إذاكان ١‏ <ب فإن 

+٣ )۱(‏ ج <بپ+ج 

(۲) × ج <ب × ج عغدما ج > صفر 


(۳) ' × ج >ب ×ج عندما ج < صفر 


(لأعر(و (لقيقية / الصف (لثانی (اعراوی / (لفصل لول ۲۰۲۰ (۷ °) منتری تومیه (لریاضیات / ١‏ عاول وور 


مث٣‏ ال : حل المتباينة "س - ١‏ > ه فى ع ومثلها على خط الأعداد 
الحسل 
> °+ سے ۲س > ١‏ بالقسمة على (") 


OO 


مذن؛٤‏ ال : حل المتبايثة ` -١‏ ۳س > ۸ فی ع ومثلها على خط الأعداد 
® الح 


- ۳س > °۸ سه - ٣‏ س > ۳ بالقسمة على (- ") 
> 
.۰ س < ا 


مثه ال : حل المتباينة ٣-‏ &س-- اده فى ع ومثلها على خط الأعداد 
7 © الل 
- ۳ +۱ < ۲س۱ + ۱ح + 
®` . 
کے ۲ ر اس ٦<‏ بالقسمنه على (") 


. اج س< !۲ 


مث ال:حل المتباينة ۳س + ه٠‏ < ١س‏ - <١‏ واش+٩‏ فى ع ومثلها على خط الأعداد 


الد هل 
& 


بطرح س سک ۹< س ۹<۱ 
بجمع ١‏ حه <١‏ !س < ٠١‏ بالقشمة على )١(‏ 


°< س‎ <٣ . 


العلاتة بیر) عتغیریی + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ (۸ 9 ) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


الوحدة الثانية : العلافة بين متغيرين 
دراسة العلاقة بين متغيرين - 
هى غلاقة من الدرجة الاولى بين متغيرين س › ص وتكون على الصورة 
س + باص = ج حيث > ب » ج أعداد حقيقية › > ' ٠‏ ب كلاهما < الصفر 


ویيوجد عدد لا نهائى من الازواج المرتبة التى تحقق َو العلاقة والتى عند تمثيلها بيانياً 
تكون خط مستقيم”ولذلك سميت بالعلاقة الخطية 


مثال : أوجد ثلاث أزؤاج مرتبة تحقق العلاقة : س + ص = ه 


س + ص = 
عندما س = = الزوج ١(‏ › ؛) يحقق العلاقة 
الزوج (۲ › ) يحقق العلاقة 
الزوج (۳ )١ ٠‏ يحقق العلاقة 
منال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة :ص -س = ٣‏ 
® 
ص س = ۲ ص = ٣‏ + س 
عندما س = ١‏ ص = +٣‏ ا١=٤‏ الزوج ١(‏ › ؛) يحقق العلاقة 
عندما س =۲ ص = ۳+ ۲ ٥=‏ الزواج (۲» )١‏ يحقق العلاقة 
عندما س = ٣‏ ص = ٦ =٣ +٣‏ الزو ج( )١_.‏ يحقق العلاقة 


مثتال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحفق العلاقة : ص د#لش =٠ه‏ 

الح ل 
ص - ۲ س = ٥‏ ص = ٩‏ + ۲س 
عندما س٠١‏ ص=٠+(١)‏ = ٠+١‏ = ۷ الزوج (١ء )١‏ يحقق العلاقة 
عندما س۲ صض=٠+!؟(۲)‏ = ٩ = ٤+١‏ الزوج (١ء› )١‏ يحقق العلاقة 
عندما س۳ ص٠+!(۳)‏ = ١١ = ٠+١‏ الزوج »١(‏ ١١)يحقق‏ العلاقة 


العلاتة بير عتغرين + الا صا / الثانی ((عر(وی/ ڌ ترع ثان ۲۰۲١‏ ) ۹ °( سنتری تومیه (لریاضیات | عاول وو(ر 


مثشال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة : ص = ۲ 
الغ 
العلاقة الم ت تشتترط أى قيمة ل س فتكون الازواج المرتبة التى تحقق العلاقة هى جميع 
لازو اج المرتبة التى فيها ص = ٣‏ وأى قيمة للمتغير س مثل 
Da AD ‘1)‏ ‘° "( 9°+( 


مثال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة : س = ؛ 
0 الحل 
العلاقة لم تث تشترط أى قيمة لظ فتكون الازواج المرتبة التى تحقق العلاقة هى جميع 
الازواج المرتبة التى فيهارس = ٠‏ وأى قيمة للمتغير ص مثل 
(OY AOS <(T ° °)°(1 <° °)‏ 


مثال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تال چاه : س +۲ ص = ۷ 
ال غلل 
س + ۲ ص = ۷ س = ۷ - ۲ ص 
عندما ص۱ س= ۱(۲-۷) = ۲-۷ = )١ ٠ (٠‏ يحقق العلاقة 
عندما ص۲ س= ۲(۲-۷) = ۷ - ٤‏ =۳ (۳» !) يحقق العلاقة 


عندما ص=۳ س= ۳(۲-۷) = ۷ - ١ ١(.را ٦‏ ) يحقق العلاقة 


مثنال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة : ص = يشل 
الكل 
ص = )١ ٠١ ( ١‏ يحققالغلاقة 
عندما س = ۲ ص ( ۲ ۲١‏ يخقق العلاقة 
عندما س = ٣‏ ص ( ۳٠۳‏ ) يحقق العلاقة 


عندما س = ۱ 


العلاتة بیر) متغیرین + (لاجصاء/ الثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ ( ۰ )١‏ منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول ووار 


مثنال : أوجد ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة : ص =" 
فل 
ا ص = ۔٣‏ ( ۳-٠١‏ ) يحقق العلاقة 
عندا ف ص = ۳-٠۲ ( ٣‏ ) يحقق العلاقة 
عندما ر ص = ۳-٠۳ ( ٣‏ ) يحقق العلاقة 


منال : أوجد ثلاث أزىاج مرتبة تحقق العلاقة : س = ه 
> الم 
عندا ص ٤ ٣‏ س = ٥ه‏ ( ١٠٠١‏ ) يحقق العلاقة 
عندما ص = ۲ ارس = ه ( ۲٠٠١‏ ) يحقق العلاقة 
عندما ص = ٣‏ یه ( ۳٠٠١‏ ) يحقق العلاقة 


مثشال : بين أيا من الازواج النالية بق هلال ص - ۲س = ۲ 
(F(1) (11)‏ 0( 
سال 

بالتعويض باالزوج ( ۲١١‏ ) فى العلاقة [س = ١‏ »ص ='؟] 

ص - ۲ س = ۲ - ۲ ( ۱ ) = ۲ - ۲ = ٠‏ +۳ الزوج ( ۲١١‏ ) لايحقق العلاقة 
بالتعويض بالزوج ( )١١ › ٤‏ فى العلاقة [ سل =ر٤ي‏ ›» ص = ١١‏ ] 

ص - ۲ س = ۸-١١ = ) ٤ ( ۲-١١‏ = "الزوج ( ١١ ٠٤‏ ) يحقق العلاقة 
بالتعويض باالزوج ( ۲ ١ ٠‏ ) فى العلاقة [ س = ٠۲‏ صضا= ]٠‏ 

ص - ۲ س = ١ = 4-١ = ) ۲ ( ۲ - ١‏ + ۳ الزوجا( ۲ ١‏ ) لا يحقق العلاقة 


مثال : إذا كان الزوج ( ك › ۲ ) يحقق العلاقة س + ص = ١١‏ أوجد قيمة ك 


الک لن 
۳ س + ص = ۱۷ ۳ ( ك )+ ۲= ۱۷ 


۴۳ ك = ۲-۷ سے =٣‏ ى كک=ه 


۳ 
(لعلاتة بیر) عتغیریی + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ (۱ )١‏ ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


مثنال : إذا كان الزوج ( ۲ ٠‏ ۳ ) يحقق العلاقة ك س - ؛ ص = ٠١‏ أوجد قيمة ك 
الل 
بالتعویض عن س = ۲ ص = ۲ 
فى العلاقة ك س - ٤‏ ص = ٠١‏ 
۲ك ۳ = 
۲ك = 


ے ۲ک = +1١‏ 1۲ 
سے ى = ١١‏ 


التمثيل البيانى للعلاقة الخطية 
لتمثيل العلاقة الخطيةبيانيا نقوم بتعين ثلاث أزواج مرتبة تحقق العلاقة 
e»‏ ® . * ۾ » ê‏ ` »+ *“ چ » MN‏ 
ونتاكد من وقوعها على خط مستقيم واحد ويمكن تعيين زوجين فقط ولكن الزوج الثالث 
للتأكيد ثم نصل بين هذه النقط مع مد الخط فى الاتجاهين حتى نكون خط مستقيم 
مثنال : مثل بيانيا العلاقة ٢ل‏ صن = ° 


السل 
لتمثيل هذه العلاقة نعين ثلاث أزواج 

مرتبة تحقق العلاقة س + ص = ه٥‏ 

ويمكن تعديل العلاقة على الشكل ص= ٥‏ - ۲س 


ن ۱ ۲ 


ص ۳ ۱ 


مشال : مثل بيانيا العلاقة ص - ۲ س = ١‏ 


اتل 
لتمثيل هذه العلاقة نعين ثلاث أزواج 

مرتبة تحقق العلاقة ص - ۲ س = ١‏ 
ويمكن تعديل العلاقة على الشكل ص = ١‏ +۲س 


FF x 


ص ۱ ۳ ° 


العلا بیر) متغیرین + (لاجصاء/ الثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ (۳ ) منتری تومه (لریاضیات ‏ عاول وار 


مثال : مثل بيانيا العلاقة : ص - ۳س = ٠.‏ 
الل 
تمرز «چإعلافة نعين ثلاث آزواج 
مرتبة قحقق العلاقة ص - ۳ س = ٠‏ 
العلاقة على الشكل: ص = ۳ س 


س @@ ۱ ۲ 


٦ ۳ ۰ ص‎ 


® 
وص ۷پ ا 
مثنال : مثل بيانيا العلاقة : ص - ج س = .۰ 
® 
<« ل 

لتمثيل هذه العلاقة نعين ثلاث أزوآج 
مرتبة تحقق العلاقة ص - ٭ س = 

تعديل العلاقة على الشکل ص = ے س 
س ۰ ۳ 
ص ۰ ۲ 


مثال : الرسم المقابل هو الرسم البيانى لاحدى العلاقات الخظية بأستخدام 
® 
هذا التمثيل أكمل الازواج المرتبة التالية 


العلاتة بیر) عتغیری + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترم ثا ۲۰۲۰ ( ۳ )١‏ ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


مثنال : حدد العلاقة التى تربط بين الازواج ( ١١‏ ")+(١٠٠؟)›(۰۳١)‏ 
الح لل 
من الملاحظ فى الازواج أن الاحدائى الصادى ضعف الاحدائی السينى 


.. ق اتی تربط بین هذه الازواج هی ص = ۲ س 
مثال : حدد(العلاقة التىرتربط بين الازواج ( )۷›٣١(›)٠١۰۲(›) "۰١‏ 


۵ الح ل 
من الملاحظ فى الازواج أن الاحداثى الصادى يزيد عن ضعف الاحداثى السينى 


بمقدار الوحدة @ العلاقة التى تربط بين هذه الازواج هى ص = ۲ س ١+‏ 


مثنال : حدد العلاقة التى تراط بين الازواج ( ۲٠۲(٠) ۲۰١‏ )›(۳٠؟)‏ 
»® الجدلل 
من الملاحظ فى الازواج أن الاخائى الصادى ثابت ويساوى ۲ 


. العلاقة التى تربط بين هذه الازواج هى ص = ۲ 
n‏ 
متال : حدد العلاقة التى تربط بين الازؤاج (۳ )١٦٠۳(›) ٤١١(٠) ١١‏ 


الح ل 
من الملاحظ فى الازواج أن الاحداثئی السینی ثابت ويساوى ٣‏ 


.. العلاقة التی تربط بین هذه الازواج هی س =۲ 


مثشال : حدد العلاقة التى تربط بين الازواج ( )١٠١١(“+) °٠۲ (=) ١‏ 


الل 
من الملاحظ فى الازواج أن الاحدائى الصادى يقل عن ثلاث أمثال الاحداثى 


السينى بمقدار الوحدة .. العلاقة التى تربط بين هذه الازؤاج هى ص = ۳س - ١‏ 
متال : حدد العلاقة التى تربط بين الازواج ( ° › 5 )›( )١١١۸( N+“‏ 
من الملاحظ فى الازواج أن الاحدائی الصادی = × الاحدائی السینی 
العلاقة التى تربط بين هذه الازواج هى ١‏ ضا = 


| ج ڇڪ ا 
العلاتة بیر) متغیرین + لا جعماء / (لثانی (اعراوی/ ترم ثان ۲۰۲۰ ( ٤‏ ) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پووار 


تمارين على العلاقة بين متغيرين 
[1] أكمل الازواج المرتبة الاتية التى تحقق العلاقة ص = ۲ س ١+‏ 


[1] بين أياً من؛الازىاج المرتبة الاتية تحقق العلاقة ص = ٣س‏ +۲ 

()( ۷ ,)0( 6°) )(°؛) (۶ء)(-1-) 
] أوجد أربعة أزو لإ هينبة تحقق العلاقات التية 

( أ ) ص = س ١+‏ (ب) ص = ٣س ٤‏ 

(ج) ص - س۱ (ء) ص - س = ۷ 

( هھ ) ۲ص +۳ س =۷ ( و ) ص = ٣س‏ 
٤ [‏ ] بأستخدام العلاقات الخطية أكمل الجدؤل التالى 

(أ) ص -س  & ١=‏ (ب) ص - ٣۳‏ س =۲ 


۲1 ° ۲ 


س 
ص 
( ۶ )ص + ۱ = ۲س 


۲ ۰ 


س 
۲١‏ ص 


٥ [‏ ] إذا کانت ص - ۳ س = ۲ فأوجد ك 

( أ ) قيمة ص عندما س = ۲ (ب) فيمة ص غندما س = ٤-‏ 
[ “ ] إذا كان ( ۳ ١ ٠‏ ) يحقق العلاقة ص = ك س فأوجدقيمة:ك ]"[ 
[ ۷ ] إذا كان ( ۲ ٠‏ ك ) يحفق العلاقة ص - ۳ س = ا #أوجد قيمةك [۷] 
[۸] مثل بيانيا كلا من العلاقات الاتية 


(۱) ص = ۲ س ٣‏ (۲) ص = س +۲ 


(۳) ص - س = ۳ )٤(‏ ص = - ۲ س 


العلاتة بير ستغرين + (لاجصا / الثانی ((عر(وی/ ڌ ترم ثان ۲۰٤١‏ ) 2 ً( عنتری تومیه (لریاضیات | عاول وو(ر 


ميل الخط المستقيم ‏ ” 

ميل الخط المستقيم = ص - ص۱ ¦ 

)۱( ل بمع 8 ن نقظتين أ 
® 

المستقيم المار بالنقطتين (س ۰ ص)) ٤‏ (س۲ ٤‏ ص؛) 


_ التغير الرأسى _ التغير فى الاحداثى الصادى 
التغير الافقى التغير فى الاحداثى السينى 


س۲ س 


مثنال : أوجد ميل*الخط,المسيتقيم المار بالنقطتين 
CNP) (<)‏ 


أوجد ميل الخط المستقيم الال بالنقظتين 


® ® ..(›)1 


ص - ص ٣‏ »+ ۲ 


)۱-(- ۳ E E 


مثنال ٠‏ إذا كان ميل المستقيم المار بالنقطتين ٠ ١(‏ ۳( ° ص ) 
® 


٤ 


سے e‏ 
سے ص =۸ +۳ = ۱۱ 


)١(‏ ميل محور السينات = ميل أى مستقيم أفقى = صفر 
)( ميل أی مستقيم يوازى محور السينات = صفر 


العلاتة بیر) متغیرین + (للاجصاء/ الثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ ( )١ ٩‏ منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پورار 


(۳) ميل محور الصادات = ميل أی مستقيم رأسى = غير معرف 
)٤(‏ میل أی مستقیم یوازی محور الصادات = غير معرف 
() معادلة محور السينات ص = ٠‏ 
( اة محور الصادات س = ٠‏ 
(۷) ,معادلة أی مستقیم یوازی محور السینات هى ص = ثابت 
(۸) معادلة أیمستقیم یوازی محور الصادات ھی س = ثابت 
)٩(‏ المستقيم ل الذى شكله 

®» 


چ 


0 


@ 


د © 
میله موجب میله سالب میله = صفر مله غير معرف 
ملاحظة ٠‏ ® 
® 
-١‏ ميل أى مستقيم تابت لا يتوقف على النقطتين 
= لاثبات أن » ب » ج تقع على أستقامة واحدة أو تنتمى لمستقيم واحد 


e‏ م 


نثبت أن ميل ب = میل ب ج ° 


مثال:إثبت أن النقط = (۱ ۰ ۲)» ب = (۰۲ »)٤‏ ج ےا ٠‏ -) على أستقامة واحدة 


تقع على أستقامة واحدة 


(لعلاتة بیر) عتغیریی + صا / (لثانی (اعر(وی/ ترم ثا ۲۰۲۰ ( ۷ ) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


مثنال : إذا كانت النقط })-1< "( »ب =(۱۰۳) >+ =(۷ك) 
تقع على أستقامة واحدة أوجد قيمة ك 
الحل 
»® ء 
٤‏ »ج تقع على استقامةه واحدة . ميل ب = میل ب ج 
۲-١‏ كا 


کم E‏ 
ب ج 1+۳ 
لع 
= =< 
٤‏ 
mg *‏ | 
مثال : إذا كانتا =|( ٤‏ ۳-۰ ) ›ب = ٦-(‏ ك ) )ج )٤-)٥(=‏ 
تة ألشتقافلة واخدة أوجد قيمة ك 
تقع على چ ٥‏ اوجد ي 
الحل 
> ب » ج تقع على أستقامة واحدة ے ميل ' ب = ميل ج 
ك + ۳ < +" گے + ۳ _ ا 
= ا ے = س 
١ a OE» ٤ “-‏ 
ك V=+۳ ۱0 = ٠١ = ٣+‏ 
O‏ 


م 


ب 


۵ 
٤ 


مشال : إذاكانت | = ۲ ك ) › ب =( 8| )»ج =(٦۰-؛)‏ 
تقع على أستقامة واحدة أوجد قيمة ك 
الحسل 
|> ب » ج تقع على أستقامة واحدة 


ا 


تمارين على ميل الخط الشتقيخ 

١ [‏ ] عين ميل المستقيم المار بكل زوج من النقاط الاتية 
SN" < 1-) (1) (FEET)‏ °( 
)()°“4()*<<( )1-1-5( )-<*( 
(ee ETD) (Yee) e(Te* (O)‏ 


العلاتة بیر) متغیرین + (لاجصاء/ الثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ (۱۸) منتری تومه (لریاضیات ‏ عاول ووار 


[ ۲ ] فى الشكل المقابل ' ب ج مثلث فيه ب ج |// محور السينات 
حدد نوع ميل كلا من المستقيمات الاتية من حيث 


(مواجبا - يالب - صفر - غير معرف) 


TT میل رټ‎ )١( 
.... = میل جج‎ )۳( 
ك) يساوى ۲ أوجد قيمة ك‎ ٠ ۳( › )۲ ›١( إذا كان ميل القشتقيم المار بالنقطتين‎ ] ۳ [ 
أوجد قيمة ك‎ ١ يساوى‎ ) ك٠‎ ١ ( › )٠٠١- ( إذا كان ميل المستقيم المار بالنقطتين‎ ] “[ 
* * امل ما یاتی‎ ]٥[ 

= ) ميل محور السينات وأى مستقيم يوازيه ( أفقى‎ -١ 

۲- ميل محور الصادات وأی مستقيم يوازيه ( رأسی ) = 

۳- المستقیم س = ٤‏ یوازی محؤر ............... ویکون میله = 

- ميل المستقيم العمودى ی السپنات‎ -٤ 

= ميل المستقيم العمودى على محون الصادات‎ -٥ 

المستقيم س = ۳ يقطع محور السينات فى النقطة 
[] أوجد ميل المستقيمات التى تمر بكل زوج من النقظ الاتية 

CSET ROO) (SETS TE) 
(Ji0 $") )4()( )4٤( ف( › )ق‎ )( 
ك) يوازى محور‎ ٠٤ ( › ) 5١ › ۲ ( إذا كان المستقيم المار بالنقطتين‎ ]۷[ 

السينات أوجد قيمة ك تة 
[] إذا كان المستقيم المار بالنقطتين ( ۳ › ٤‏ ) › ( ك ›" ) يؤازى محور 

الصادات أوجد قيمة ك ك ]٣=‏ 
[۹] أثبت أن »ب »ج تقع على أستقامة واحدة "=(١ء »)١‏ ب =ا(۳١۳)»ج‏ = )٦١١(‏ 


][١[‏ إذا كانت النقط † =( ۲۰۱ )۰ب =( ۲ )4 )›ج+=( ٤‏ ›ص) 
تقع على أستقامة واحدة أوجد قيمة ص 


العلاتة بیر) عتغیریی + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ ( )١ ٩‏ ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


تطبيقات حياتية على ميل الستقيم 


مثال : الشكل,البيانى المقابل يمثل حركة سيارة من النقطة أ إلى النقطة ب 


التغتر الراً 
میل ' ب کک الراسی 
التغ قى 
نعين ' ( ۲ › 0)۸۰ ب ( )١١١ ١١‏ 


= ۰۰ متر > 
ے 


الحل 


٤-۲ 


لے کے = 
ميل ب ج ET‏ 


(لعلاتة بین ستغیریر + ل مصاء/ (لثانی (اعر(وی/ ترم ثا ۲۰۲۰ ( ۰ ۷) ہنتری تومیه (لریاضیات عاول وور 


مثال : تحرك وليد بدراجته من القاهرة إلى بنها ثم عاد 


سرعتث وليد خلال رحلة الذهاب = ميل المستقيم | ب 
® 
نعين ۲( > )ب )°۰4( 


التغير الأفقى 
السرعة تزداتا بمرور الزمن 


سرعته خلال رة الغورة 


نعین + ( ° ۰ 9۰) ؛ ¥»* )١‏ 
> 
ميل ج ء = س ‌ ج = ت ٠۰‏ كمس 
وتكون السرعة تقل بمرور الزمن ر 
الفترة من ب إلى ج تعنى توقف الحر كنا اماعة من الساعة الرابعة إلى الخامسة 


(لعلاتة بین ستغیریر + الا مصاء/ الثانی (اعر(وی/ ترم ثا ۲۰۲۰ (۱ ۷) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


الوحدة الثالثة : الاحصاء 
جمع البيانات وتنظيمها 
* نچک یت من مصادرها 
* تنظم البيانات وتعرض فى جداول تكرارية 
* نستخدم ألخذ ى الطرق الإحصائية لتحليل البيانات 
* نفسر النتانج التى توصانا إليها 
* نقدم المقترخات لعلاج هذه" الظاهر ة 


* أنواع البيانات وطرق جمشها 


* بيانات إبتدائية : وهى البيانات المجمعة بإاستخدام كشوف الملاحظة والإستبيانات 


* بيانات ثانوية : وهى البيانات المجمعة من الإنترنت › الكتب › الوثائق › النشرات 
> 


الإحصائية > 
* بيانات تجريبية : وهى البيانات المجمعة|بإاستخدام التجارب لإختبار نظرية 
البيانات وعرضها فى جداول تكرارية نتبع الخطوات التالية : 
* نوجد أكبر قيمة و أصغر قيمة لهذه البيانات 
* نوجد المدى : حيث المدى = أكبر قيمة - أطغر فيمة 
* نجزئ مجموعة البيانات إلى مجموعات جزئية متساؤية المد ى ولتكن ٦‏ مجموعات 
* مدى المجموعة = مدى البيانات + “٦‏ 
* تسجل البيانات فى جدول التفريغ المكون من ثلاثة أعمدة : 
عمود المجموعات عمود العلامات عمواد التكزار 
* نحذف عمود العلامات فنحصل على الجدول التكرارى ذى المجموعاث 


العلاتة بیر) متغیرین + ا جما / (لثانی (اعراوی/ ترم ثان ۲۰۲۰ (۲ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پووار 


مثال : البيان التالى الدرجات التى حصل عليها ٠١‏ طالب فى أحد الإختبارات : 


Iris |r || € 

والمطلوب تكوين الجذول,التكرارى ذى المجموعات لهذه البيانات 
الل 

أكبر قيمة لهذه البياتات = ٠١‏ » اصغر قيمة = ۲ 


المدى = ١٠۹‏ ۲إ 
نجزئ مجموعة البانات إلى مجموعات جزئية متساوية المدى ليكن ٦‏ مجموعات 


مدى المجموعة = ١۷‏ 2ج١‏ ہ ٣‏ 
تصبح المجموعات الجزئية(كالآتى : ۲ » ٠١‏ ۸س وهكذا 


® 
المجموعات التكرار 
المجموعات “ التكرار 


٤ ب‎ 


= 9 
—- ۸ 
١ 
٤ 
¥ 


المجموع 


يحذف عمود العلامات من الجدول فنحصل على الجدول اإتكڑارى ذى المجموعات ويمكن 
كتابته رأسياً أو أفقياً والصورة الأفقية للجدول هى : 


لاحظ : ۲ تعنى أن مجموعة البيانات > ۲ و <ه 
** تسجل البيانات فى الجدول التالى : 


العلاتة بير ستغیرین + لا حصا / (لثانی (اعراوی/ ترم ثا ۲۰۲۰ ( ۲ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پووار 


تدریب ۱ : کون جدول تكراری ذى مجموعات للبيانات الآتية : 


3 
KAS KA KEI EAS E KI EIR EEIES 


١‏ - أكمل ما يان 
)١(‏ من أنواع البيانات 
)۲( المدى لمجموغة من القيم = 
(۳) جدول التفريغ يتكون من 
)٤(‏ الجدول التكرارى ذاى(المجموعات يتكون من 
(*) نحصل على الجدول و 2 ذئ”المجموعات من جدول التفريغ بحذف عمود ... 


۲ - البيانات التالية تبين درجات الحرارة المئنوية فى ٠١‏ يوماً متتالية من أيام السنة 
کون جدول تکراری لهذه البيانات ر 


العلاتة بیر) ستغیرین + (لاجصاء / (لثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ ( ٤‏ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ۲ عاول إووار 


الجدول التكرارى المتجمع الصاعد والجدول التکرارى 
المتجمع النازل ونمثيلهما بيانيا 
)١(‏ الجدول التكزارى المتجمع الصاعد و تمثيله بيانياً : 
كون الجدؤل التكرارى المتجمع الصاعد لبيانات الجدول الآتى ومثله بيانياً : 

ا لمجوچات ¥ - | ٤ | - ۳١ | - ۳١ | - ۲١‏ - ]| 4۸4- [°4-[المجموع 
0٠ ۲ : ۸ ۱۸ ۱۰ ٤ ۲ i E‏ 
اسل 

لتكوين الجدول آلتكرارى المتجمع الصاعد : 

نكون جدول من عمودين العمود الأول للحدود العليا للمجموعات › 

والعمود الثانى للتكرار»المتجمع الصاعد و نبداً بالتكرار صفر لماذا؟ 

ثم نجمع التكرارات بالتتابع 

وللتمثيل البيانى : > 

نخصص المحور الأفقى للمجموعات والمحور الرأسى للتكرار المتجمع الصاعد 
نختار مقياس رسم مناسب للتكرار المتجمع الصاعد بحيث يتسع المحور الراسى 
للتكرار الكلى الصاعد عدد عناصرالمجموعة 

نمثل التكرار المتجمع الصاعد لكل مجمىعة|إ و نرسم الخط البيانى لها بالتتابع 


الحدود العليا | التكرار المتجمع ‏ أجمع 
للمجموعات ١‏ 
قل من ۱۸ صفر 

=“ +1۲ ۲ ٤ أقل من‎ 
"=f ٣۰ أقل من‎ 
١١ = ٠١ + ٦ | ۳٦ أقل من‎ 
٣٤ =۸ +1١ ٠ ٤ أقل من‎ 
٤۲١ =۸ +۳٤۲ ٠ ٤۸ اقل من‎ 
4۸ =٦ +٤١ ٠ ٠٤ أقل من‎ 
o۰ = ۸ ٥۸ اقل من‎ 


1۸ ۲٤۳۰ ۳١ ٤۲ ٤۸ ٥٤ °۸ المجموعات‎ 


(لعلاتة بین ستغیریر) + ال مصاء/ الثانی (اعر(وی/ ترم ثا ۲۰۲۰ ( ° ۷) ہنتری تومیه (لریاضیات عاول وور 


(۲) الجدول التكرارى المتجمع النازل و تمثيله بيانياً : 
كون الجدول التكرارى المتجمع النازل لبيانات الجدول الآتى ومثله بيانياً : 

ا 4-۲۸ -| 0 -|-] 4-44-4۲ -|المجموع 

8 ۲ : / ^ Û1۰ | £ ۲ 1 
الحنفل‎ 

لتكوين الجدول التكرارى المتجمع النازل : 

نكون جدول من عمودين العمود الأول للحدود السفلى للمجموعات › 

والعمود الثانى للتكرال اللتجمع النازل و نبدأ بمجموع التكرارات لماذا ؟ 

ثم نطرح التكرارات بالتتالا اكك من آخر مجموعة بالتكرار صفر ونجمع التكرارات 
بالتتابع من أسفل لأعل” 

وللتمثيل البيانى : نتبع نفس خطوآك تمثيل الجدول التكرارى المتجمع الصاعد 


الحدود السفلى التكرار 
للمجموعات _ المتجمع النازل 
۸ فأکثر o٠‏ 

٤4۸ =۲ ٥۰ ٠ فأکثر‎ ٤ 
٤٤٤۔٤۸١‎  رثکأف‎ ۰ 
٣٤۱٠١۰-٤٤ ١ فأکثر‎ ٣ 
۱٦۸-۳٤۲ ٠  رثکأف‎ ۲ 
۸ =۸ -۱١  رثکأف‎ ۸ 
۲!=٦--۸ ٠ فأکثر‎ ٤4 
فأکثر ۲ - ۲= صفر‎ ۸ 


۱۸ ۲٤ ۳ ۳ ٤١ ٤۸ °٤ °۸ المجموعات‎ 


العلاتة بیر) متغیرین + (لاجصاء/ الثانی (اعراوی/ ترم ثاںن ۲۰۲۰ ( ۹ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول ووار 


١‏ - الجدول الآتي يبين ا لتوزيع التكراري لدرجات ٠٠‏ طالباً في إحدى | لمواد 
مجقوعاتالدرجات | ٠٠ |۲٠ ]- ٠١ |- 1١ | ٠‏ - | المجموع 
KS KSKAKIKAKSE TT‏ 


أرسم ١٠‏ لمناكنلى٠ا‏ لتكراري المتجمع النازل 


= ۹ 
O ۲ 


TT a 


۳ - الجدول | ات ی لور تلظ رن شرج _ e‏ 


| e 
درجة فأكثر‎ ٠ درجة > الحاصلين على‎ ٠ اوجد عدد الطلاب الحاصلين على اقل من‎ 
درجة‎ ٠١ النسبة المئوية لنجاح الطلاب علماً بأن النهاية الصغرئاللتجاح‎ 


TT ٤‏ لأعمارء 5٠‏ عامل بأحد المصانع 


EIR SESE 
ت ا‎ 
سنة فأكثر‎ ٠١ عدد العمال الذين أعمارهم‎ * 
سنة‎ ٠٠١ عدد العمال الذين أعمارهم أقل من‎ * 


العلاتة بیر) ستغیرین + (لاجصاء/ (لثانی (اعراوی/ ترم ثانن ۲۰۲۰ ( ۷ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول إووار 


فراش : 
الوسطلسابى هو القيمة التى لو أعطيت لكل مفردة " قيمة " من مفردات " قي " 
عة لكان مجموع هذه القيم الجديدة هو نفس مجموع القيم الأصلية 
® 4 
۴ مجموع يم المفردات 

الو سط| الحضا ةف القت ٦ ٠‏ ا ٣ا“‏ ے 

لو بي المجمو عه من القيم عدد هده المفردات 
مال : أوجد الوط الجسابى للقيم : UG IAN IV GG EF‏ 

الوسط الحسابلى د ۳ + °+ ۱1۷+ YHII+V HI‏ 

۷ 


ا لبیاناگ جل تھی چ ێی مجموعات "۰ 
الخطوات : تتضح الخطو ات من المثال الآتی : 
مقلء او E NET‏ القرارى الآتى ٠‏ 


e [| [| [ee 


نحدد مراكز المجموعات (م) م لحد آلأدنى للمجموعة + الحد الأعلى للمجموعة 


۲ 
o +١ a 


۲ 

> حيث أن مدى المجموعات = ۱ 

: لمراكز المجموعات بالتتابع و نكون الجدول الآتى‎ ٠١ نضيف‎ . 
۲۰ ۲ \ ۰ — ا١‎ 
Yo Yo — ۲۸١۰ 
646° o ۳١ 
1. 4٥° ٣ 
o0 E -T 
"٥ه‎ E 


المجموع 


الو سط الحسایے = 
۶ 2 مجموع ك 


العلاتة بیر) متغیرین + لا جما / (لثانی (اعراوی/ ترم ثان ۲۰۲۰ (۸ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پووار 


مثنال : أوجد الوسط الحسابى للجداول التكرارى الآتى : 


ر 1 7ا 
يث أن رمد ى المجموعات = ؛ 
.٠‏ نضيفة ٠‏ المراكز المجموعات بالتتابع و نكون الجدول الآتى : 
المجموعات مركز المجموعة م التكرار ك م ×ك 
ف ` ۸ o4‏ 
۹١‏ — 11۰ 
Sa ۲:‏ ۳1۲ 
۸ ۲1۰ 
۲ 1۸ 
۳٦‏ ۱ ۳۸ 
۷4۹۲ 


: أوجد الوسط الحسابى لكل من مجموعات القيم الآتية‎ - ١ 
o < I۳ CI CA (VN (o (۱) 
Addo <0 4 cf oV (ON (o (۲) 
11" < OTT coY oY 0 VV OFF (۳) 
mach € 0 fof c0 f <07 CT (“( 


(۲) أوجد الوسط الحسابی للجداول التكراری الآتى : 
المجموعات] |٩0 ] =۷ ]= 1١‏ ۰ =| ا 
| التكرار | + | ةا | ۸ا ٠١|‏ | 7لا 
("( أوجد الوسط الحسابى للجداول التكرارى الآتى : 


المجموعات] ٤ | ٣١ | 1١ ] 1١ | ١‏ [المجموع 


العلاتة بیر) متغیرین + لا جعماء / (لثانی (اعراوی/ ترم ثان ۲۰۲۰ ( ۹ ۷) منتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول پووار 


الوسيط 
تعريف : 
الوسيطا هو القيمة التى تتوسط مجموعة المفردات " القيم " بعد ترتيبها تصاعدياً 
أو تنازلياً بحيث يكون عدد القيم الأصغر منها مساوياً لعدد القيم الآكبر منها 
خطوات إيجات الوسیظالتوزیع تکراری ٠‏ 
ننشاً الجدول التكرار.ى المتجمع الصاعد أو النازل ثم نرسم المنحنى التكرارى المتجمع له 
نحدد ترتيب الوشيط = مجموع التكرارات 
نحدد نقطة على آالمحور الرأسى " التكرار المتجمع " والتى تمثل ترتيب الوسيط ثم 
نرسم منها مستقيما أفقياًرٍ يقطع المنحنى المتجمع فى نقطة نرسم منها عموداً على المحور 
الأفقى فيقطعه فى نقطة نمثل الوسيط 
" وإذا رسمنا المنحنيين المتجمعيڻ الصاعد والنازل معاً فإن الإحداثى الأفقى لنقطة 
تقاطعهما تمثل الوسيط" 
منالل : أوجد الوسيط لوزي التکڑازی الآتى : 
المجوعات | ۱۹۸ ٣٦ | - (۲۶ |٦‏ 
التكرار ۲ ٤‏ 1۸ 


@ 
الط عق لل 
عن طريق المنحنى التكرارى المتجمع الصااعد 


الحدود العليا التكرار المتجمع 
للمجموعات الصاعد 

١۸ قل من‎ 
۲ ٤ أقل من‎ 
mE A CK, XJ ا‎ 
EEE SIRR IE E 
SRR SRS ل من‎ 


MENE. Een Um ٤٤ اقل من‎ 
BREBRYIHRRNNNEE ٤۸ أقل من‎ 
٥ ٤ اقل من‎ 
IMI INNIS ٥۸ آقل من‎ 


AYET TT EY Ret oR المجموعات‎ 


من الرسم الوسيط = ٤٠,١‏ 


(لعلاتة بیر) عتغیریر + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ ( ۰ ۸) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 


من المنحنى التكرارى المتجمع النازل 


| ERB 
ا لبلب‎ 
ma HEREEEE 

a mmm 
أ ل‎ 
|||] | اط‎ || 


ATET. TN fT fA of oA 


SERRE ESEREè 
٠ من المنحنيين معا‎ 


STS E 
SERU VARENSN RIE 
NL 


N 
TION ٤٠,1 = يكون الوسيط‎ 
{AI bl | 
SERE AUN ARH 
CLS TT 
LE SNI 
IEA. Na SHEE 


ATE Fo TITAY Alo f o۸ المجموعات‎ 


(لعلاتة بیر) عتغیریر + صا / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ (۱ ۸) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وو(ر 


تمارين | 
(۱) التوزیع التکراری الآتی يبين درجات ٥۰‏ طالباً فى أحدى الاختبارات 


أوجد الوسيط لهذا التؤزيع مستخدماً جدول التكرار المتجمع الصاعد: 


)"( فیما توزیع الأجور لبعض العاملين فى أحدى المصانع 
أرسم منحنى جل المتجمع النازل لهذا التوزيع ثم اوجد ا 


أوجد قيمة س »ك ثم أوجد الوسيط ‏ 


)٤(‏ من الجدول التكرارى التالى 


أرسم فى شكل واحد المنحنيين المتجمعين الصاعد ؤالنازل ثم احسب الوسيط 


() من الجدول التكرارى التالى › احسب الوسيط 


(لعلاتة بیر) عتغیریی + صا / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ ( ۲ ۱) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وو(ر 


امأتشوال 

تعريف : 

المنوال هو القيمة الأكثر شيوعاً فى مجموعة المفردات " القيء " 
٠‏ أى القيمة التى تتكرر أكثر من غيرها من القيم 

لإيجاد المنواان)للجدولتكرارى ذى مجموعات لاحظ المثال الآتى : 


منال : أوجد المنذوال للجدول التكرارى الآتى : 
المجوعات | 7= ۳٠١ | ۲٤‏ |۳| 
| لتكرار ۲ ٤‏ ۰ 1 1۸ ۸ 


= 
نرسم المدر جم التكرااوق كالاتي.: ا 
نرسم محورين احدهما أفقى:للمجموعات والاخر راسى للتكرار 
نستخدم مقیاس رسم مناسٹ للمحورين : 
نرسم مستطيلات متلاصقة كما بالشكل:الققابل| | | | | | | |١|)‏ 
بحينى يكون عرض كل بن 0# جكوعة | | | ا 1v)‏ )ااا 
i.0 EEE‏ | || | | | |0 )| ||| 
طول كل منها تكرار المجموعات رتيب mus 7 TAHEEEE‏ 
إيجاد المنوال : e‏ 
المنوال يتحدد من المجموعة المنوالية وهى 
الأكثر تكراراً 
نحدد نقطة تقاطع رح ¢ ب ۽۶ 
و نسقط منها عموداً على المحور الأفقى 
يحدد القيمة المنوالية المنوال = >١‏ 


(لعلاتة بیر) عتغیریر + ا جصاء / (لثانی (اعر(وی/ ترع ثا ۲۰۲۰ (۱۳) ہنتری تومیه (لریاضیات ‏ عاول وور 
تمارين 


أوجد المنواآل لكل من الجداول التكرارية الآتية : 


Ir r^ | ¢ | ^ اتراو لإ‎ 
® 


@ 
[1 [° [18 [= 15 [o ° | المجموعات‎ 


TIr] oir] v | 1 | أ لتد‎ 


)٦(‏ الجدول الآتى يبين التوزيع التكرارى ذا o E‏ منتشاوية المد ى لدرجات 
30 طالباً فی أحد الاختبارات 
| المجموعات | 4١ | - ١‏ - | س - | .الل N‏ له - 


أوجد قيمة كل من س › ك ثم أوجد الدرجة المنوالية 


ابچ جدپد ذاگرولي على موقعنا 
ı https://www.zakrooly.com‏ 


